
ΚΙΝΗΜΑΣΙΚΗ ΢ΣΔΡΔΩΝ 

ΚΤΛΙ΢Η ΥΩΡΙ΢ ΟΛΙ΢ΘΗ΢Η ΢ΣΟ Δ΢ΩΣΔΡΙΚΟ  ΚΤΛΙΝΓΡΙΚΗ΢ ΔΠΙΦΑΝΔΙΑ΢ 

ΘΔΜΑ Β  

Ζνασ ομογενισ δίςκοσ ακτίνασ r κυλίεται χωρίσ να ολιςκαίνει ςτο εωτερικό 

κυλινδρικισ επιφάνειασ ακτίνασ R (ςχιμα). 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Η ςχζςθ μεταξφ τθσ ταχφτθτασ υcm του κζντρου μάηασ του δίςκου και τθσ 

γωνιακισ ταχφτθτασ ω τθσ περιςτροφισ του είναι θ : 

1. υcm = ω (R – r) 

2. υcm = ω r 

3. υcm =  
𝐑−𝐫

𝐑
 rω που για  r << R μασ δίνει υcm = ω r 

- Επιλζξτε τθ ςωςτι απάντθςθ 

- Δικαιολογιςτε τθν απάντθςι ςασ. 
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ΑΠΑΝΤΗΣΗ 

Σωςτό είναι το 2 

Στο ςχιμα φαίνονται δφο κζςεισ του κυλιόμενου κυλίνδρου. 

Σκοπόσ μασ είναι να βροφμε τθ ςχζςθ που ςυνδζει το μικοσ Scm του τόξου που 

διαγράφει το κζντρο του δίςκου με τθν αντίςτοιχθ γωνία περιςτροφισ του, τ. 

Σφμφωνα με τθ κεμελιώδθ ςυνκικθ τθσ κφλιςθσ  χωρίσ ολίςκθςθ, τα τόξα ΑΓ   

και 𝛥𝛤  ζχουν το ίδιο μικοσ S. 

 

 

 

 

 

 

 

Στο τόξο ΑΓ του κφκλου (Κ,R) αντιςτοιχεί (βαίνει) γωνία θ και ιςχφει: S = R θ (1) 

Στο τόξο ΓΔ του κφκλου (Ο,r) αντιςτοιχεί (βαίνει) γωνία φ και ιςχφει: S = r φ (2) 

Στο τόξο ΟΟ’  του κφκλου (Κ, R-r) αντιςτοιχεί (βαίνει) γωνία θ και ιςχφει:               

Scm  = (R-r) θ (3). 

Φέρουμε την ευθεία χ’Ο’χ παράλληλη ςτην ΚΑ (ςχήμα). 

Η γωνία περιςτροφισ του δίςκου είναι τ   = φ  – θ  (4) 

H (4) λόγω των (1) και (2) δίνει: τ = 
s

r
 - 

s

R
 ι  τ = 

R−r

rR
 s (5) 

Από διαίρεςθ κατά μζλθ των (1) και (3) παίρνουμε: s =  
R

R−r
 scm (6) 

H (5) λόγω τθσ (6) δίνει: τ = 
R−r

rR
  

R

R−r
 scm   ι   scm = r τ  (7)  και …  

dscm

dt
 = r 

dτ

dt
    

ι   υcm = ωr 
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