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10 Kpitrip1o agloAdynong
@épa A

Al. a) [lote a ovvaptnon AEyetal TOPUyMYICIAN OTO ONUELD X, ;

B) Na swrvrnmoete ta Beopipata Rolle kot péong tyunge.

Y) Tlog Ppickovpe T0 GHVOAD TIHOV HIAS CUVEYODS Kot yVNoimg povotovne cuvaptong f oe Eva didotnpa
A= (o, B):

A2. Na datvndoete kot va anodeitete to Dedpnua Fermat.

A3. Na yapaxtnpiocete kabepio and Ti¢ mapukdtom TpoTacels ¢ owoth (X) § Aavbacuévn (A).

a) Av f: A — R, 161e 10 6Ovoro Tipdv g f efvar to chvoro {yER |y = f(x) ywe koo xEA }.

B) Av pa evbeia g popeng x = x, téuver pua ypappun C oe 600 tovidyiotov onpeia, TOTE 1) Ypopun avt
ELVOL YPUPIKN TAPACTUCT) CLVAPTIOTG.

Y) Av f(x) = f(x,) ywakdbe xEA, 1618 1 ouvapmon f: A — R éxer ohikd axpdtoto 6o A.

Q' (x)
Q(x)
g) Avnouvvapmon f: A— R givar cuveync kot pun otabepr, to1e 10 f(A) givan Silotnpa.

d) Av f(x) = In|@(x)|, tote f'(x) = Omov ((X) eival ToPAYWYICIL) GUVAPTNON.

A4. No anodeilete ot

, veN"— {1} B) () =d'lna, a >0, xeR

Ocpa B

Aivetan 1) ovvapmon f(x) = x’(2lnx — 3) + 4x — 1.

@ x)=w""'

Bl. Na Bpeite rig £ kon £ kot va pehemoete my f og mpog ta Koida Kot Ta onpeio Kapmg.
B2. No peremoete v f ¢ mpog ™) povotovia kat va Ppeite to npdonpo ™ f.
B3. Na Bpeite to mi0og tov piidv mg e&iowong 2x° Inx — 3x* +4x — 1 = 0.
B4. Na Bpeite to odvoro tipdv e f.
Oéparl
Aivetar ) cuvaptnon f(x) = (e — x)In(e + x) — (e + x)In(e — x).
I'l. Na Bpeite to nedio opiopod A e f.
I'2. Na Bpeite v ip@ Kou devTepn napdywyo ™ f.

I'3. Na peremoete myv f ©¢ mpog ™ povotovia kat va Bpeite to apdonpo g f.

X ~

4. Av xe(0, e), va anodeilete 61 (e + x)° > (e—x)"" %
J Ofpa A
Mia nopaywyiown cuvapmon f: R — R &l my domra 3f(x) + £7(x) = 3x ya kibe xR,

Al. Na Bpeite 1o £(0).

A2. Na exkgpaoete v f'(X) o¢ cuvaptmon tov X.
A3. No peremoete v f o¢ mpog ) povotovia.
A4. No arodei&ete 6t f(x) > 0 ya k@be x > 0.

AS. Na anodeiete 6t xf'(x) < f(x) < x Y kdbe x > 0.









Tn emavainyn

A. Oépara amd Tig CUVAPTHOEIS Kal Ta opla

E1.1 INa pa ovvapmon f: R — R 1oyden 6m:
10" + logf(x) = x + 10

a) Na Moete myv eSiswon 10" + logx = 10.

P) Na anodeicete ot £(0) = 1.

y) No eketdoete mv f ©g mpog ) povotovia.

E1.2 M ovviapmon f: R— R éyetmyv iomyro:
f(x +y) = f(x) + f(y) naxide x,yeR
Kal
f(x) > 0 ywkabe x > 0
@) Na anodeiete 6t f eivar ywnoing adéovoa.
B) Na hvoete my eéiowon f(x) = 0.

E1.3 Atveton n oovépmon £ R — R pe mv 1616-
o

x[f(x)+f(y)] = f(x)f (x +y) o xade x,yeR
@) Na Ppeite 1o £(0).
B) No amodeitete otin f eivon meprrm).
¥) No armodeilete ot av vadapyer a#0 pe f(a)=0,
tote 0 f eivon otabepry ouvapon.

d) Nu Ppeite Oheg Tic ouvaptioeis f pe t doopévy
1100,

E1.4 Atvetat ouvépmon £: R — R, 1 onoio yia
k@B x, y€R wavoroei ™ oyéon:

(x = yNfx) —x) = (x = yf(y) —y) =
2 (f(f(0) — y)E(F(y) —x)

No anodeitete Otu:
a) f(f(x)) =x naxade xeR,
B) n feivan"1—1" ko Exer odvoro Tiudv 1o R,
1) (x—y(fx) —f(y) =0
e kabe x, yER,
) n fetvan yynoing avéovoa,
g) f(x)=x nakdbe xeR.

E1.5 Na amodsitete 611 dev vadpyovv cuvapti-
oeg f,g: R—R pe:
(fog)(x) =x* kar (gof)(x) =2x yaxife xR

E1.6 M suvépmon f: (0, +00) — R &yt mv
Wit ra:

x\_ fy) :
f(y)— f(x)+l 1o ke x,y > 0

@) Na Ppeite o f(1).
B) Na Ppeite tov omo g ovvapmong f.

E1.7 M cuvépmon f pe nedio optopod o R éxet
mv omra:
f(x +y) = f(X)f(y) niaxade x,yeR
Av 1 C, dev diépyetar and ™y apyn Tov afoveov:
a) va Ppeite Ty TN £(0),
B) vo amodeilete 6t f(x) #0 o kdde xER,
y) vaarnodeitete om f(x) > 0 na ke xER,
0) va amodeifete 6 n fetvan ywoing adéovoa, av:
f(x) > 1 ynokabe x > 0

E1.8 No vrohoyioete ta dpua:

EQX — X
| X Ampx | — | x —nux |
B = lim '
& =0 Jx41-1
E1.9 Eowo fR— R pe:

. f(2—x)
L

Na vrrohoyioete tov apibuo o.

=q, >0

E1.10 Aiverain ouvépmon £: R — R pe:

f(x) _

limf(x) ={, lim—= =m Kk
x=0 x-0 X

1imf9flig(f—") =4 a0 LmeR

x-0
























