Mpotelvopeveg AOKNOELG

1. Ebpeon apXiKiG cuvaptnong

8.12 Na Bpeite pio: opyiki) TV TAPOKET® GVVOAP-
© TNoEDV:

o) fx)=2x—3

B) f(x)=3x’ — 4x +2

) £() =4 + 3+ 2x —1
8) £(x) = 24x° +20x* — 12%

8.13 Na Bpeite pa mopdyovso, g svvéptnong f
OTIG TOPAKAT® TEPUTTMOCELG:

a) f(x)=¢e" +3x’

B) f(x)=2e™+4x’
V) f(x)=—e"+2x
8) f(x) =4e >+ 6x

8.14 No Bpeite po apyic TOV TAPAKETO GUVAPTY-
CEWV:

o) f(x)=oovvx — nux
B) f(x) = 2nux + 3ovvx
v) f(x) = 4nu2x + 3ovv3x

0) f(x) =2ovv2x + 3nu3x

_ 1 i3
fx)=—5———— x€(0,%
3] (X) L X ( 2)
'8.15 No. Bpeite o apyikh TeV TOpaKaTo cuvopT-
OEOV:
1,2
W 0=+ %,

B) f(x)= %—% x>0

x>0

— 2 1
v ) =2F2 4 X5 x>0

2
3) f(x)zgl(—;;—’_l+%, x>0

8.16 No Bpsite o mapdyovco g cuvéptnong f.

@) f(x)= x>0

1 1
x+1+x—§—2’

1 1 -
X—2_X—|—3’X>2

P fx)=
: _ 1 1
’Y) f(X)—m+m,X<2

x> —1

B 0=+

8.17 No Bpeite Tig apyikéc TV MAPAKET® GUVOPT-

2 3

o) f(x)zxf2+x_3,x>3
1 3 ‘
B) f(X)——4+3TX, x >4
y) f() 3)(%24-3%)(, x>3
1 )
d) f(x)= >2
) (X) X2_4X+45 X

.18 Na Bpeite Tig apyiké TV GLVAPTHGEDY:

) £(x)= ——+2x, x>0

7x
B) f(x)=&+%,x>o
X
%) f(x)zgi@, x>0

&) f=0G+Vx), x>0 -
8.19 Nau Bpeite ) cvvapmon f, av:

@) f'(x)=5x"+2x+1, xeR,
ko £(0)=1

B) f'x)=¢c"+ ovvx —nux, x€R,

ko f(0)=3



D Fx )_(x+~/—),x>o, xan f(1)=— 1
)=M

0) f'(x , x>0, xau f(1)=35

8.20 Na Bpeite v apyuchy F g cuvaprncng f,
otav:

") f()-{

—2x+5, ov x < li

2x + 4, ov x> 1
kot F(1) =6
x’e*+2xe*+ 1, av x <0 ~
. f(x) = ’
P o) J[nux~cn)vx—|—2, av x>0

ko F(0)=1

2. H... aia Tng apxiKn¢ cuvaptnong

8.21 Nu Bpsirsim ouwvdpmon f: R — R, ov ma-
povcalel 610 X, = 1 Tomko6 akpdTaTo pe Ty —14
kot woyder £7'(x) = 24x” + 24x + 2.

8.22 Na Bpsws T ovvéptnon f, ov:
f'(x)=2x+ l Yo xade xR’

Ko T onueio A(1, 2), B(—l, 3) avnKovv oM Ypo-
(PIKN TNG TOPACTACT).
8.23 No Bpeite ™ ovvapmon f: (0, +o0) — R,

av 1M YPOQIKY TNG TAPACTACT) EXEL.ACOUTTOTY THV
gvbeio pe &iomon y = 3x + 4 «at ioydet:

f"(x) = % Yo K6Be x>0

8.24 Na Bpeite v nopayoyiciun covéptnon

ffR — R, av n epamtopévn g C; oto Tuyoio

onueio M(x f(x)) £xel K)\J(ST[ x X) Kot 7o onueio

A(0, I) oviket ot C;.

8.25 No Bpeite tqv Tapaywyioun covapnon
fR—R, av £'(x) =2xe ¥ yx60e xER wan
N C; Sigpyetar amd v apyn TeVv afovaov.

8.26 Av 1 cvvapmon f givon nopayayiown Kot
Oetucn oto R pe £(0) =1 xou:

f/’ (x) = 2 ; (—9);)2);

va amodeitete 6t f(x) =x*+ 1, xeR.

vy kife xR

8.27 No Bpeite m svvaptnon f o1 ToPOKAT®

MEPIMTACELS:

a) X' (x) + 2xf(x) = 1 — £'(x)
v k60e xR wor (1) = %

B) f'(xmux = nu’x + f(x)ovvx

. - T\_T
v kéfe x€(0, ) Ko f(j)— 5
') _  ommx V>
v) fx)+2  2+ovwx’ ) =-1
ywo k60e xR ko £(0) =1
2
8 =20 10920

v kéOe x > 0 ko f(1)=1
g) £'(x)=2xe* ™ yaxabe xR Kot £(0)=0
o) f’'(x) =

v kdfe x€R ko £(0) = %
8.28 Aivetoun TOPOYOYIGIUN GUVAPTNON:

ffR—R
ue £(3) =7, n onoia KOVOTTOLER ™ oyéon:
f'x)= 2_4‘_;:(& v kéfe xeR’

@) No vrohoyicets wia apxmﬁ G g cuvaptnong:

g(x) = 2, x>0
[3) No Bpsms Tn GuVAPTNoN f

3. ApxXiKi} cOvOeTWV ouvap'rnoswv

8.29 Avy cn)vaprncm f etvan opiopévn o’ &vol 914-
otuoA, vo Bpeite TG Topayovses TG Guvapmcmg g.

0) g(x) =1'(Of(x) B g = (x)

9 2= ﬁgg

oD)e() = f’(x)e“*)“



O g =M 1) g=F o)

8.30 H ovvapmon f sivan opiopévn 6° évo 1d-

oo A. Na Bpeite T1g apykég TG cuvaptTnong g
OTIC TOPOKATO TEPITTAOCELS:

@) &) = ('O + £GOf ()
f rr f - f r 2
p s =)
f! 2 _ fr ’ f
D g =" (X))( f,(x))z(x) E

3) g(x) = x(xf'(x) + 2f(x))

8.31 Na Bpsite pio apyiki| Tov cuvqprﬁdscov:
0) g() = (f(x) + () -

B) hx) = e (f'() — £(x)

Y 0x) = (' (x) + 2f(x))
£’ (x) + 3f(x)

6) (D(X): —3x
e .

8.32 Na Bpeite Tic apyicé TOV GUVAPTHGEDV:
o) f(x) PE S xXe
B) £(x) = +;]$vax xe(0,3)

f(x) = e , XxER
N = T

_ 2npx-ovvx

8) f(x) = ——=, xeR
) = o
9 £00= (1+1nx) 0
67)f(x) = (¢ + nux + cvvx)’(e* + cvvx — Nux),

xeR

g) f(X) — exz+1nx, x>0

1+np X

n f(X)*ZT”J.X cLVX € , XeER

8.33 No Bpsite Tig apyikéG TRV ENOUEVOY GUVAPTH-

CEQV:
%y _ 1 . T
@) f(x)— NUX - GUVX® Xe<0~’ 7)
1 T
fo=—1 _  xe(0,Z
P (X) nu’x-oov’x’ X€<’2>

8.34 Na Bpeite t1¢ apyéc cvvaptioeig F g ov-
vapmong f oTig TapaKhTD TEPTOCELS: -

W £ =5 xe(-33)
B £ =L xe(0.%)
7V fx)= ;‘; o XE(_%,%>.

8) f(x)=e* ™ x>0
g = YITIX x>0

3
o) f(x) = nt z, X E (—%, %)

8.35 Na Bpeite pua ApyIKY TOV TOPOKETH GOVAPTH-

CEWV:

a) f(x)—”‘—-(“‘—_s)§ x>5
_ x’+5x+4

B o= X LR x>0

- 8.36 Nua Bpeite ™y apyiki F mg cvvépmong:

e*(x—2) >0 '

)

4. ApXIKN} ouvaptnon Kai Bacika Oswpnipata

8.37 HF siva ap;dkﬁ g ovvaptnong f: R — R.

Ko woyvet:
FQ—x)+ F(x>—4)
a) No Bpeite Tig Tyég £(0) xou £(2).

=6x —2 y0.k40e xER

B) Av n feivon cuveyng, va anodeitete 6t n C; té-
HveL Tov GEova X X TOVAdyIoToV 6° éva oTueio.

8.38 Eocton 'cmvdpmcm £R—R TG Omoiag pia
apykn ocvuvaptnon F €xet tv 110t ta:

F(1 —x)+Fx* — 1) =x yuukéfe xER
0) Na omodeitete 6t £(0) =1 ko £(1)=—1..

B) Av n f givon mapayoyioyn, va anodeitete ot -
vrapyet £€(0, 1) téroro, dote () = —



8.39 Avnowépmon :R—R éxa Gptio Tapd-
yovco, vo. omodeiete 0tL M e&lowon f(x) =0 &xel
pia Tovhayotov pila. ’

8.40 M ovvépmon f: R — R, pe f(%) =1,

éyet apykn ovvaptnon F kot woyden B
fX)F(1 —x)=1 yokdbe xR

No anodeifete Ot

@) F)f(1—x)=1 B) [FF(1—x)] =

7 F(%)=1 3) F)F(1 —x) =1
£ Fx)=f(x), x€R  onF(kx)= R
0 £ =e" ? yaxids xR

8.41 Eoto :R—R cbvgxﬁg Gnvdprncnbua
f(1) =2 xoi F apyun ng pe v wrotnra:

Cf(x) = 2xe* TP pakéde xeR
@) Na Bpeite tov womo g f.

: ; - nex
B) Na Bpeite to 6pro A= xllrfw )

8.42 Eotw f: R — R ovveyng ovvépnon ko F

ma apykh e Av £(1) =1 xot yi0'kéfe xER

givar f(x) = ¢, va Bpeite mv f.

8.43 'Ecto F pio mapdyovco g GUVAPTNONG
f: R— R pe mv ddmra:
f(x) =F(x) — F(— x) v kG0e xER

a) No (moéiaéetg ounC axst KEVTPO Guuusrplag :

™mv apy Tov o&ovav.
B) No omodeitete otim f eivon otabepn).
v) Na Bpeite tov tomo g f.

oto R.

8.44 Eoto f: (—1, +0) — R ovveyng cuvaptm-
on kot F po nopéyovoo g f. Av F(0) =0 wou:
f(x) =" yoxabs x > —1
TotE:
a) va amodeitete Ot
f'(x) = —fA(x) y0k60e x > —1
B) va Bpeite Tov TOTO ™G cLVApPTNONG f,
¥) vavrohoyicete 1o épto A= lim ((u3x) 3 (x)). )

8.45 Eoww f: R — R [ua cvveyfig cuvépmon
ko F o apykn) Tng pe v ot o
20F(x’) = o’ + FX(x) ywkafe xeR
6mov a€R". Na amodeifete otu:
o) F(0)=oa ot F(1)=a,
B) n s&icwon f(x) =0 &xel pia TovAGyI6TOV Pilel
8.46 Aivetarn cvvegig ovvaptnon £ R — R pe
f(1) =1 ko F pa apywn mg £ pe myv rdtnta:
fX)FR2 —x)=1 yuwkdbe xR
o) No arodeilete ot
f2—x)Fx) =1 yuuxdfe xeR
B) No amodeitete Ot
FX)FQ2 —x) =1 yw kéOe XER
v) No. Bpeite tov tomo g f.
8) Na Bpeite to 6pro A= xljrflef x).

8.47 No omodeiete 611 dev vdpyeL Oetikh ov-
vapton f: R — R g omoiag e apyucr| covép-
ton F va wavonotel m oyéon:

FX(x) <F(x)F(o. — x) y10.k60s xER
6mov a.€R".

5. MpofAnpata

8.48 M stanpeia £xst Swumotdoet 6Tt T0 OPLOKS
n uepnfiolo k6otog Aertovpyipg g eivoL:

‘ (0,015x* — 2x + 80) €
670V X 0 opIOPOG TOV HOVAS®Y TPOIGVTOG IOV Tat-
péyovrar nuepnoiong. Av n.etoupsio £xet moryio £&o-
da. 1000 € v nuépa, vo. Ppeite:

. @) TO MUEPNOLO KOGTOG nupdywyﬂg X HOVAS®V TOL

TPOIOVTOC,

B) v avEnon tov kdoTovg, av avtiyio 30 povadeg

napoyBovv 60 Lovades Tpoidvtog ot pio NUéPO.

8.49 'Evoc {mwég minBuopdg omEavetar pe poBud:
(200 + 50t) povadeg etnoimg



(t etvar 0.xpdvog oe £t17). No Bpeite mdoo Bo avén-
Bei 0 TANOVOPOS 6TO SLACTNLO AVALESO GTO TETOP-
TO K01 TO 6£KATO £TOG.

8.50 3¢ éva £Bvikd (woAoyud mapKo 0 PLBUOC
avénong tov TAnBovg N(t) Tav {dmv avd £tog eivar
AVTIGTPOPMS avAA0YOS TOL aplBpol Tev {OeV Tov
NON VIAPYOLV 6TO TAPKO, OTOV t ElvaL 0 YPOVOG OE
&t apyilovrtog omd to 2016. Ty 1/1/2016 vmipyav
670 TtapKo 50 {da ko extydron 6tiTny 1/7/2021 o
vrapyovv 60 Loa. 4

) No amodeifete 611 N(t)=+/ 200t + 2500, t= 0.

B) Noa Bpeite mdoo b o vdpyovv 610 TAPKO TNV
1/1/2028. "

v) No Bpeite oo £toc Oa vdpyovv oto mhpko 90
{hao. '

8.51 O mnbuopdg II(t) evog vnotod petoPédeton
pe puud mov givor ovéhoyog Tov TANBLGHOD TOV
NnON vrdpyer ko t givor o ypodvog og €. -

O mnBvopdg Tov viooo givor ofjpepa 2000 kdtot-
Kot Kat ekTipdTon 611 oe 20 ypdévia o etvan 1800
Kdrowkot. '

) No omodeiete otu:

() = 2000(%)5, >0

B) No Bpeite tov TAnBuopd TOL VNGOV PETE 0TTd
40 xpdvia.

Ofpara yia TG §ETACEIC

©8.1 Aiverorn covaptnon:
f(x) = x™2Inx + 1), x>0
a) No peietioete v f @¢ Tpog T povotovia.
P) No amodeitete otu:
i) ¢ '=x yiokéfe xER,
i) e Vf(x) <2x—1 ykdde x > 0.

©8.2 Av F ivor apyuc Tg ouvexobg covipt-

ong f: R— R, yw v onoio woydet:
f)F(—x)=1 noaxabe xeR

xar £(0) = 1, tére:

0) va anodeifete 6T f(x) = ¢, xER,

ot amd TV apyf TV aovov,

v) va omodeifete Gt

otp

i
© +e >e 7 ywkéde o, PER

08.3 Awsrou ovvaptnon f: R — R ko F o
apyIKn TG pe T WidtnTa:
f(XF(x) = —e ™ 10 x60e xER

To. ewouevo. Géuota umopodv va aiomoinBodv yia Ty yeviki exRavainyn e eVOTHTOS 1 YI0. THY TPOETOI-
HOOI0, TOV TYETIKOD ETOVOINTTIKOD O10yWVIoUATOG.

© Av £(0) =1, va anodeitets bt

B) va Ppeite Ty epantopévn g C; mov diépye-

a) vni’xpxa otabepd ¢, doTeE:
F(x)=¢>+c

B) F(x)=—¢ xR,

v fx)=¢™, x€R,

8) lim (x*f(x)) =0. '

©8.4 Eoto a suvaptijon f (0, +0) — R, |

1 omoia €tvat 300 popég napaymyimw], ue:
f(l)=e xo f’(l) ==

Av v kdBe x > 0 lGXDSl o x°f ‘x)=e

T0t€:

1
X,

.
) va amodeiéete 6TL f(X) = xex,

B) vo peketioete v f ©g mpog m uovorovw
KO T 0KPOTOTO, ’

v) vo anodeibete Ot

(E)X = 1 Yo Kk60s x > 0
» e e '
d) vo Ppeite Tig acvpmtmTeg NS C;,

€) vo vroloyicete to 6po A = lim f(x). ’
x—0%




98 5 'Eoto cvvaptnon f: R —R ue mv 18l0-
™mro:

f(x +y)=f(x) + f(y) niexdbe x,yeR
No amodeiéete Ot
o) f(x —y) =f(x) — f(y) yuukdde x,yeR.
B) Avn e&icwon f(x)
téten fetvon "1 —1"
y) Av f(x) > 0 7w Kaes x >0, 16te n f eivon
yvnoing adéovoa.

=0 £yel povadiky Avom,

8) Avn feivor coveyfic 6To o, ToTE Etvar GuvexIg
o 6ho 10 R. '
£) Av n feivor nopayoyioyn oto x, = 0, t1¢
givan mapoyoyiown oto R.
o1) Av ) f éyer apyucn kot F givar pa apykn g,
to1E: -
) Fx+y) —Fx)=xf(y) +F(y)
10 kGOe x, yeR
ii) f(x)=ox pe oeR

—F(0)




