MpotelvoueveG AOKNROELG

. :
1. To I=f f(x)dx kaun avrikatdoraon x=a+pf-u
[

11.24 Av o1 cuvoptriceig f xor g eivor cvveyeic
oto R, va amwodeilete OtL:

o) /;uf(x)g((x—x)dx=f0af(a——x)g(x)dx |
B) /;ZXV(Z—X)“dX =f02xK(2—x)de, K, ve N

11.25 Aivetar 1 coveyiic ouvapton f: R — R
Y10, TNV ozmoia 1oyvEL:
f(x) + f(—x)
o) No amodeilete Ot
[ ‘1 f(—x)ydx = [ ‘1 f(x)dx
B) No vroloyicete To olokApmpoL:

A:f_‘lf(x)dx

=2 yuukébe xeR

11.26 Aivetarn cvveyfig cuvépmon:
ffR—R
ywo TV omoio woyvet:
f)+f(1l—x)=
o) Noa amodeitete Ot

f‘ f(1 —x)dx = /1 f(x)dx
0 ) 0
B) No vroloyicete To olokApoOpL:

A:folf(x)dx

4030 yokdbe xeR

11.27 Aivetarn ovvéptnon:

2
) = 3

0) No amodeiete Ot
f(x) + f(—x) =x>+ 1 y0x40e xER
B) No vroloyicete To olokApopa:
= fif(x)dx, aeR

11.28 Av givar:
‘ [(tdax =5
1
VO, VTTOAOYIGETE TO OAOKApOULOL:

A= f1 *X(F() + £3 —x))dx

11.29 o) Av 1 cvvépmon f eivan cuveyrig oto R
kot £(x) #0 yaxdde xR, vo omodei&ete dtu:

/‘ f(x —a) dx [3 o

« Tx—a)+ (P —x) 2

B) Av ot cuvaptioes f ko g givarl cuveygic oto

oo [0, o] xon v kdBe x [0, o] woydeu:
f(x)=f(a—x), g&x) +gla—x)=p

vo amodeifgte OtL

[ 08 = %foaf(x)dx

11.30 Na vrohoyicete To ohokAMpopaL:
3 1

AT S
11.31 Na vroloyicete ta mopoxdT® oAoKANPG-
poo:
«xa)Az 2 OOVX g
, f_g 1+e

_ (2 2
B) B= fo ’ de

_ (= f(x)
V= [ Tiae o

7 onpx + Boovvx

®) A= f nuUx + OLVX X T covx X

11.32 Na omodeiéete ot

_MMX =T
).[ OUVX + MUX _4



i1 2 v -
‘ 72 MW X+ovv X _n
P) 0 1—|—11u”x+0‘uv”xdx 4

11.33 Na vroroyicere To oAokANPGOUOTO:

_ 2 1
@) A= fo Thel 77 dx

_ e +e’
) B fomedex

11.34 Na omodeifete Ot
~ n 7 o !
Vu) fo ouov'xdx =0

B) [ owv’xdx =0
0

2
v) f;ln(%— 1>dx =0

— OLVX
3) / 1+nux01)vx dx =
11.35 Na VIOAOYIGETE TO OAOKANPDOUATOL:

7
A= [2__ow'x
u) fo nu'x + oov’x

_f Y Mpx _VIEX 4y
0 31/111”(‘*‘\/ GUVX

11.36 Na vroloyicete 10 oAokAnpmpoL:

dx

=, 2+111:§D+V ooy x e VEN
1137, Av 1 cvvéptnon f eivar cvvexnig oto di6-
ompo [—1, 1] oy kdbe x, yER 1oy0st:

f(x +y)=fx) + f(y) + 3xy
va. anodeitete Ot R

fl/f(x)dx:l

‘1 1 38 Av 1 ovvéptnon f eivor cuveyng oto [a, B]
KOl LOYVEL:

fx) + f@+ B —x) =c yokade xE[a, Bl

vo anodeifete Otu

ff(x)dx—(B a)f<a+ﬁ) B;“

11.39 a) Avnovvépmon f sivar cuveyng oto Sid-
otnua [—o, o Kot woyoet:
fx)#—1 ko fE)f(—x) =1
v kabe x E[—a, o]

[£(0)+£(B)]

vo Dnokoﬁéisre TO OAOKANPOUOL:
o v
1= [ e
B) Avn cvvéptnon f givon cuveyig oto SidoTnua
[a, B] xon 1oy0eL Ot
fla+p—x) =vf(x) v kGO xER
vo. oamodeifete Ot

[*xt(dx — 5P [Peax

1140 Aiveton 1 cvveyfg kar dptio cuvaptnon £

" oto Sgompa [—1, 1] kot To ohoxApopa:

N a

I= fOTxf(m)v(vx))dx, veN

No ano&ai&ars ot

a) I——f
[

0] /O‘Zvnxf(m)v(vx))dx =

GLV (vx)
f(cmv (vx))dx = Zfo%f(cmv(vx))dx

4T7I_£Zf(11u(vx))dx

TN

“11.41 J&) Avn ocvvépmon feivar cuvexig oto S16-
“emua [0, 7], vo amodsifete OTL:

K1 _ E T
fo xf(nux) dx =5 fo ) dx

B) Na vroloyicete 10 OAOKATp®UOL:

_f xnux
34+np’ X

2. OAOKARPWHA TNG AVTICTPOPNG CUVAPTNONG

11.42 Aivetonn cvvapmon:
fx)=x+x+1

a) Na amodeitete 6tin fovriotpépeton kon vo Bpei-
1€ 10 TEdio optopod g £

y



B) No vroloyicete To olokApmuoL:
Y
I= [ fdx
) No Avoete myv e&iowon f (x) = f(x).
-11.43 Aivetonn covépmon: -
' ' fx)=x" pe x>0
Noa arodeiéete ot
a) opietoan 1[0, +o0) — R,
1 1., .
B) fO,fQX)dX +A £ (x)dx = 1.

11.44 Av n cvvépon f eivar yvnoimg povétovn
' kot Eyel ovveyn Tapdywyo oto dtdotnue [a, B], vo
amodeifete Ot '

fu P f0dx + ff( Z’” F1(x)dx = BE(B) — of (@)

Mmopeite va 0modeilete YeEUETPIKA TV TOPATAVED
womTa otny mepintoon mov f(x) = 0;

11.45 Aiveton n cvvdpton:
fx)=e¢+x—1, xeR

o) No amodeiete 6t M f avriotpépeton Ko vo Ppei-
1€ 70 medio optopov g £

B) No vroroyicete To OAOKANPOLLOL
_ [ep
A= fo f» (x)dx

11.46 ‘Eoto 1 ovvapton: -
£Go =nwx, x&[-2. 7]

0) No anodeifete 611 f ovtioTpépeto.

B) No vroloyicete to ohoxAnpopo:
A= [’ (x)dx
[ire
v) No amodeiete Ot

ff £2(x)dx + 2/1 xf'(x)dx =
_r —1

2
0) No omodeitete otu

1
—1

fﬁ £ (x)dx +vf X x)dx =
)
OmoV v GpTiog Lotkos pe v # 0.

11.47 Aiveronn cvvéptnon:

) =x+npx, x€[0, 7]
a) No amodeifete 6tin f avriotpéperat.
B) Na Bpeite to nedio opiopod me £
v) No Moete v eéicmon f(x) = x.

- 8) Na vmoloyicete T0 OAOKANPOLLOL:

[= fonf“l(x)dx

¢) No amodei&ete 611 o1 C; kou Cir €xovv povadt-
K6 xowvé onueio ta O(0, 0) kon A(, ).

3. OAoKAjpwHa GpTiac 1} MEPITTHG CUVAPTNONG

11.48 Eoto f: R — R o cvveyig cuvépmon.

a) Av 1 f givon mepirti), vo, vroloyicete T0 OAOKAN-
popo: 7
A:f“f(x)dx '

B) Na vmoloyicete T0 0MoKARPOUOL:
B= f3x3(e"z 1 1)dx
) . =3
11 49 Eoto £ R — R o covexic suvépmon.

a) Avn feivon dptio, va anodeiete otu

_/_Zf(x)dx:Z/Oaf(x)dx

pe-[ X

P) No amodeiete Ot
o 11—x2 11 —x?
dx=2 d
‘/—,‘11+X2 x /ol—i-xz»X
11.50 No vroloyicete T, oAokANpOuATOL:

a) A:f2x5\/x2+‘1dx
2

d
XY+ 1 x

VT = /:Znu'3xv1+cuv2xdx

) A= f’tx?’(l + ovv2x)®dx



11.51 No amodeitere 6tu:
) / 21+ x2dx =2 f 21+ x2dx
p [ wdx:Zf e (1 + ouvx)dx
: -1 et 0
1152 Av ot cvvapticel f ko g eivon cuvexeic

670 Sidompa [—o, a], 1 feivon dpria korm g givon
mePLTTN, Vo amodeilete OtTu:

o f(x) _ a
[ﬁeg(ﬁ)_i_ldx—fo f(x)dx

11.53 o) Avnovvdpton feivar dptia Kot cvve-

. xAg oto ddotnua [—a, o], vo aodeifete Ot

/’ o f(X)
—0 € —'- 1
B) Av a > 1 «xo f, g cvveyeic cvvaptioelg 6o

didotnua [—1, 1], and 115 omoieg n f etvon aptio
Ko 1 g TEPTTY, Vo, 0modeifete OTL:

1 f(x). e
/_lag(x)ﬂdx_fo £(x) dx

fo “f(x)dx

4. OAokARpwon SIS IKOV CUVAPTHOEWV

'11.54 Eoto £ R— R napaywyicun covapty-
onue f(1)=e xau

f'(x) = 2¢*

No vToAOYIGETE TO OAOKANPOUOL:

= folf(x)dx

v kGfe xER

11.55 "Ecte wo covépmon f: [0, 1] — R, n
onoio efvor 800 @Popég mapoymyicyn Ue GuveXN
* devtepn maphywyo oto [0, 1] wou:

f(1)=£'(1)=0

o) No amodeiéete ot

fo‘ f(x)dx = %’folxzf"(x)dx

P Av £7(x)=
KM popo:

\/3671 , VoL OMOAOYIGETE TO OAO-
X"+
1= [

0

11.56 Avn cuvvéptnon f eivar cuveyfig oo R, va
amodeibete Ot

| a) fo “fx)dx = fo "(F(x) + (20— x))dx
B) fo % f(nux) dx = fo 2 f(cuvx)dx
v [ fewxdx = [ faux)dx

‘6) f_’;f(cruvx)dx = 2'/;nf(ouy§)dx

11.57 Av n ovvapmon f eivon ovveyfg oto S16-
ompa [0, 1], va omodeiete ot

a) f;f(nux)dx_: foif(nux)dx

B) /" fomx)dx =2 [ * flnux)dx

11.58 Av sivan:
(%) = 1+ F2(x) yokéle xER
ko f(0)+£(1)=0
TOTE:
) va pehetnoete v £ og Tpog tn povotovia,
B) vo vmoloyicete To oAoKANpOUOL

A:/OIf(x)dx

11.59 ‘Eoto f 6prio. cuvépTnon Kot GUvexfc 6To
[—2,2]. AvF eivor o opyceny g £ ko

F(—2) =F(2) — 2008
va. Bpeite 10 OhOKApOLLOL:
= f 't x)dx
0

11.60 Av f(x + T)=f(x) e xdbe xR, vo omo-
deiete OtTU:

fo Tex)dx =3 fo (%) dx

11.61 Avn feivon cuveyiig oto R xou:

fX)+fx+1D)+fx+2)=0 ytalcaes xeR



va omodeifete 0Tl
o) 1 feivon Teprodikn pe mepiodo T =3,

B [ fedx= ["c+2)dx.

11.62 o) Na Dnokoﬁ(ssrs TO OAOKATpOUL:

LLE TNV OVTIKOTAGTOON:
X = €0y, yE( 2 2)
P) No vroloyicete T0 OAOKANPOUL

2/3 1
B= —dx
fZ x*Vx'+4
b TV OVTIKOTAGTOCN: o
x=2e0y, y€ (-5, 3)

1 1.63 No vroloyicete Ta ohokinpdpota:
1 i
B =
B B= [

_ [2
0) A—fg T
17.64 Na vroloyicete To ohoKANpOUOTOL:
% A: J—
0) fox+1dx B) B= /Je 1dx

OLVVX

11.65 Aivetar 1o ohoxkAipmuaL:

=[x
A fo Tde

o) No amodeitete ot

A=

B) Na omoSm&ste ot

[ 7=l

v) Na vnokoywars 10 OKOKM]p(Dua A..

9 DVX

11.66 Aivetonn cvvépmon f yw Ty omoio: 1oydeL:
xfx) —f(—x)=x+1
v ke xER

@) No amodeilete Otu

f(x) = X—izfli xeR

B) Na Dnokoykssrs TO OAOKAN PO HATOL

i) A= / —dx i) B= fo " f(x)dx

5. ZUpPTANPWHATIKEG AOKNOELG

11.67 Avn svvéptnon f eivar suvepic oto R, vo.
amodeifete OTL

) fapf(a—i—B—x)dx:fuBf(x)dx
B) faijf(x—y)dx:/uﬁf(x)dx

7 fwﬂyf@;—)dx :yfuﬁf(x)dx, Y#0
3) '/%%f(xy)dx:éf(lﬁf(g)dx, v#0

& (B— a)fo‘f(a+ (B— o)x)dx = /aﬁf(x)dx

11.68 Na anodeitete 6T dev vapyel suvépmmon £

e cuveyn Topdyayo oto ddetnua [1, 3], f(3) =31,
f(1)=6 xou
f'(x) = 3x* yiukébe x[1, 3]

11.69 Na Bpsite ) ovvdpmon £: R — R pe:
foy=2x+ [ ft)dt yoxae xR
1

11.70 Atveron to ohokAipmpaL:
I,= [ ?xocuv'xdx
. /; xowv'x

a). No amodeitete ot

I_v~1I 1

= vfz—F,VEN pe v=3

B) No vroloyiceteto 1.

11.71 Av n f eivar ovveynic oto R ko meprodikry,
va amodeifete Ot

fu f(x‘)dx:[ﬁﬁ”f(x)dx |

v kabe. o, BeR



11.72 No vrodoyicete To oAoKARpaspo:
X) 2014
/ (3 _|_ X) 2016
11.73 No vrohoyicete 10, ohoxAnpdpoto:

V2 1n(x+1)
@ A= ff 2X +x+1d

B B= fk’:o(}'{—z_{f%ﬁ(exqte%)dx

11.74 Na vroloyicete 10 mopakét®d oAOKANPGH-
oo

a) A:fjx/4—x2dx
B) B=/03¢9—§;2dx
v T =f01x«/1~x2dx

__x
3 A /0 e
11.75 No vroloyicete ta olokAnpdpoTa:

- 3 1
();)A—fﬁ‘—Xz 9er2dx

11.76 Na vroroyioete ta okox?m phpTOL

/ OLVX dx
1 —nu’x

B)B =/0 T +X2dx

_ [ x’
n T —/o 1+x2dX
, 1 X
- ——d
-/—1(1+x2)(1+e") X
11.77 Av o> 0, vo amodsifete 6m:

« 5 ;373 mat
(l) -/0' X a —X dX—W
/3
B)f 3x«/a2+x2dx:%a3(4—v2)

11.78 Na vrohoyicets Ta mopaxdto OAOKAN PO~
poToL:

_ (% _Mux—ouvx

@) A o 14 2nuxovvx X

B) B = 3 12

0 36UVX + cuv’x

11.79 Na vmoroyicete T0 ohokAipopa:

1= fj,/(x—a)(ﬁ—x)dx, o <p

H katavonon tng Bswpiag

11.80 No omavtiioETe oTIC EnOPEVES EPOTHOEIG:
a) Av n ovvapmon f eivon cuveyng oto dtdotnpa
Axor o, XxEA, mown etvar 1| TapdymYos TG GuVAp-
mong F(x) = f “ft)dt, xEA;
B) Av n cuvépton £ givar cvveyfig oto boTnpa
A xou M cvvdptnon g eivor Tapaywyiowyn, Tol &i-
Vo 1 Tepéymyog TG CLVAPTNONG:

h(x) = f ) dt

o710 medio opIopov TNG;

Y) Av G givar pa apytki g ocvveyodg cuvaptn-
ong f oto ddoua [o, B], pe Tt todTon 0 olo-

Kpopo. f ") dx ;

6) No ypayete Tov Kavova TG OAOKARP®OTG KATH
TOPAYOVTES Y10 TO OPLOUEVO OAOKAAPMLLOL:

[ eg ) dx
€) Ilow popen moipvet T0 OAOKAT PO
p ,
fa f(g(x))g’ (x)dx

6mov f, g” eivar cuveyeic cuvopthoelc;



11.81 No copninpdocts Ta KeEVE 0TI TOPAKE-
10 TPOTAGELS 1] GYE0EIS:

) ( f "f(t)dt)' =, e, Kot
( / = )f(t)dt) e,

B) Av g(x) = fw © )f(t)dt, 101€:

pe v tpovmdBeon o6t f eivon cuveyng Kot oL @, ®
glvat Topay@YIoYLES CLVOPTHCELS.

v) Av G givon apywn g foto [a, B], Tote:
i " fdx = ......... e,

a

0) Ioybel ot
faﬁf(x)g'(x)dx e e,

g) Eivou

/upf(g(x))g’(x)dx B L reerranens
omov:

11.82 'Evog podntig omv npoonéded tov va *
VTOAOYIGEL TO OAOKAN|pOLLOL: ,

1
I—f—lxz—l—ldx

Ko Eypoye:

Lo |
L 1(_7)@

£é0coe x = 1
u

_(_1
I—/:1X2+ldx—

|
= — e :-—-I
,/:1 1 +u2du
Apa:
[=—1 = 2I=0 = [=0
IMapatipnoe dpog ot
pESY >0 vy kaBe xe[—l, 1]

ondre:

1
= >
I —/1X +1dX 0

Kot KotéAnée o€ avTipaom.
a) Xe oo amd Tig 500 okéyels Exet khvel Adbog;

B) Na vroloyicete To ohokAfpopa L.

~ O£paTa yia TIC EEETACEIC

©11.1 Aivetorn cuvépmon:

£ e’ —1

= e*+ 1
0) Na omodeifete 6t 1 f avtiotpépetor kot va
Bpeite v avtictpoen cuvéptnon £

xeR

B) No omodeitete dtim e&icmon £ '(x) =0 éxst
povodikn pifa To undév.

v) Na vno?wywata T0 o)»ord»npwpa
I= f'(x)dx
J;

To. emdpeva Géporo, umopodv va. aliomonBody yio. ty yevikn EXavEANYn NG EVOTHTAS 1] VIO, THY TPOETOI-
paaio Tov oxETIKOD ETAVOANTTIKOD J10y@VIGUATOS.

©11.2 Aivetarn ouvépmon f: [0, 7] — R pe:
f(x) = x — nux
) Noa arodeitete 6T f avtiotpépeTan.
B) Na Bpeite 10 nedio optopod g £ .
v) No MooeTe v e&iocwon:
f'x) =x
d) No amodei&ete 6 oru:

ff x)dx = f"f(x)dx+4‘




©11.3 Av 1 cuvéptnon f éxel cmvéxﬁ nopdywyo
o710 drdotnpa [o, B] Koy kabe x E[a, B] woydet:

f'x)=f(a+p—x)
va amodeifete ot

o) f(a)+f(B)=c
D gl s - LD

D g B0 b=
_ f@+ P
12°

©11.4 Aivetarn cvvéptnon: ‘
fx)=x+Inx, x>0

a) No amodeifete 0t 1 f avriotpépetor kot va
Bpeite 1o medio opiopod g £

B) No Adoete v e&icwon:
flix) =
v) Na omodeilete ot

fef(x)dx+fe“f—‘(x)dx —elte—1
1 1 »

8) No Adoete v avicwon:
f7'(x) >x




