1. Ebpgon ¢ uvtimpo:pn_c_ogvdptnanc

S,
a) Na anodeilere 6t f aviiotpépetan.

5.8 Aivetarn cuvapmon f(x) = e'

B) Na Bpeite to chvoro Tiudv g f.

Y) Na opicete v f .

8) Na Ppeite ta onueio mov n C; tépver Tov Go-
va X'X.

£) Na oyedidoete oto id10 chotpa a&évev Tig
Cf, Cf 1.

5.9 Aiveta n cuvépmon f(x) = In(x — 1) + 2.
@) Na arodei&ete 6 1) f avriotpépetan.

B) Na Bpeite to ohvoro Tipdv ™ f.

¥) Noopicete qv .

8) Na oyedibdoete oto 1810 ohoTNHA AEOVOV TIC
G, st

5.10 Na opicete mv avriotpon G CLVAPTIONG
f, otav:

a) fx)=x—5 P) f(x)=3x—2

v) f(x)“——% 3) f(x)=Inx — 3
g) fx)=e" '—2 or) f(x) = vVx—5—2
O fx)=x"—1

) fx)=x*—6x+10, x=>3

0) f(x)=S+t1 9 fx=mitl
e —1 |l —x

5.11 Zrto nmapoxdtm oyiue paiverat n YPOPIKN
napaoTaot pag cuvapmong f.

YA
s

et

0 34 6 3

@) Na efetdoete avn feivan "1 —1".
B) Na Ppeite 10 nedio opiopod kot T0 GHVOLO Ti-
ndv e £



¥) Navroloyicete vy napaotao:
A=f'3)fof)(6) + (fof )(2)
8) Na hoete my eéiowon f'(x) =4.

£) Na oyedidoete ™) ypagiki mapdotaon me f .

5.12 Aivetat 1 ouvépmon:

fx:ln—"j'n—-_l
®) e+ 1

@) Na anodeiéete omn feivon "1-1"
B) Naopioere v f ™.

5.13 Aivetorn) ouvapmon:
f(x)=‘lnx—2, av 0<x<1
Vx—1 v x21
a) Na arodeitete on 1 f eivan ywoing aviovon
oto (0, +oo0).
B) Na Ppeite mv avriotpopn ¢ f.

5.14 Aivetaun ouvapmon;:
x4+ 1, av x<0

f(x)_le"%- l, av x>0
a) Na anodeiéete ot 1 f elvan ywnoing aviovoo.
oto R.
B) Na opicete v f ',
¥) Na oyedidoete ™ C, ke ™ C; 1 010 {610 V-
oTNHa aEOVOV.

5.15 Aivetan n ouvapmon f(x) = x|x|.
@) Na anodeitete otin feivan "1-1"
B) Na opioete v .

5.16 Aivetaun ouvapon:
X’—2x+2, av x<1
3—2, avx>l1
@) Na arnodeiéete 6t 1 f eivan yvnoing ebivovoa
oto R.
B) Nao anodeitete ot f eivar avrioTpéyiun.
y) Na opicete mv .

ix)=

5.17 Aiverarn cuvapmon:

2x+ 3, av x<1

f(x)= X+ o, av x> 1

a) No Ppeite T1g Tipés tov 0, dote N fvo aviiotpé-
PETAL.

B) Mo « =4 va Ppeite mv avriotpogn g ov-
vapmong f.

5.18 Na anodeitete 6T1 01 TAPUKATH GUVAPTHTELS
AVTIOTPEPOVTOL Kait VOt PPEiTe TIC avTioTPOQES TOUC.

a) f(x)=In(vx* + 1+ x)
B) g(x) =In(vVx'+ 1 —x)

e 5 _ei—¢e
Y) h(x) e ) 0(x) 5

2. O1efiowoeicf '(x) =x, f(x) =x, f'(x) =f(x)

5.19 Aivetorn ovvapmon f(x) =x"+x + 1.
@) Na arodeiéete 011 f eivar yynoing avéovoa.
B) Na omodei&ete 6t n f avriotpégetar.

y) Na Mogte mv eéiowon f(x) = f'(x).

5.20 Aivera ) ovvapmon f(x) = x’ +3x — 3.
a) Na Ppeite ™ povotovia mg f.

B) Na amodeitete 6 n f avuiotpépetan.

y) Novrokoyioete to f'(—3).

8) Na Moete myv e&iowon f(x) = x.

g) Na Mboete my ekisoon f'(x) = x.

o1) No Ppeite to kowé onpeio mg C, pe v Cpoi.

5.21 Aiveraun ovvapmon f(x) = x’ + 8x — 8.
a) Na anodei&ete 6mn felvan yynoing adéovoa.
B) Na hboete my aviowon f(f(x)) > 1.
Y) Na amodeitete 6T n f avriotpéperar.
d) Na vmohoyioete v Ty £'(—8).
¢) Na Aoete mv avicoon:

f7'x)> 1, xef(R)=R

5.22 Aiveton 1) cuvéptnon:
f(x) = nux + x + egx, xe(—%,%)

a) Na anodeiete ot f avriotpépera.
B) Na Moete my ekiooon f'(x) = x.



5.23 Atvetain) cuvépmon:
fx)=e*—x pe f(R)=R
a) Na anodeibete ot f avriotpépetar.
B) Na hboete my ekiowon f'(x) =1 —x.
y) Na Moete mv avisoon f'(x) < 1 —x.

5.24 Atvetorn cuvépmon:
fx)=x+¢" pe f(R)=R
a) Na anodeibete 611 feivan ywnoing avéovoa.
B) Na eketdoete av opiletonn £,
1) Na Mioete mv ebicoon f'(x) =x— 1.
) Na Moete my aviswon f'(x)=x — 1.

5.25 a) Eotw f: R — R ouvépmon pe 6ivoko
tpdv 1o R, 1 omoia etvan yvneing adéovoa.
Na anodeitete 0t o1 eEl0OOEIG:
f(x)=f"'(x) ka f(x)=x

£V 100OVVapIES.
B) ‘Eotm n cuvapmon f(x) =x" + 4x + 4.

i) No arodeitete ot n f elvar avriotpéyun.

ii) No vroloyioete 1o f'(9).

iii) Na Moete my e&iowon:

' =3x+11)=1
iv) No ppeite ta kowé onpeio tov Cokat C-i.

3. AvtioTpOo@n CUVAPTNON KOl CUVAPTNOIOKEG OXECELS

5.26 Mwovvépmon f: R—R égermy idomra:
(fof)(x) + 3f(x) = x yaxkife xER

a) No omodeibete onun f avriotpéperar.

B) Av n f éxer oovoho Tipav 1o R, va exppéoete

oy £ o ouvapmon mg .

5.27 Aivetain ouvdpmon f: R— R pe abvoro
tpdv 1o R yio my onoia woyvet:
f*(x) + 2f(x) —x =0 yaxade xR
o) No arodeitete ot n f avriotpépetar.
B) Na Moete my ekiswon f'(x) = 0.
y) Na Bpsite tov tomo mg £,

5.28 Aivovtai ot ovvoptijoelg f, g R — R pe:
f(R)=R
(fof + gof)(x) = x Nakdbe xER
Na anodei&ete Ot
a) n foavrotpépetoroto R,
B) wyver f'(x) =f(x) + g(x) nexabe xER.

5.29 Aiveton vy ouvapmon f: (1, +o0) — R pe:
f(x) = In(x — 1) = 4 ya ke x > 1

@) No arodeiete ot n f avniotpépetar.

B) Na arodeitete otin féxer odvoro Tpdv to R.

y) Na ppeite tov tomo mg £

5.30 Avnouvépmon f: R— R éermy diomra:
f(f(x)) = x + f(x) naxife xeR

VoL 0modeiEeTe Ot

) 1 felvar avriotpéyun,

p) £(0)=0,

y) f7'(x) = f(x) — x nakdde xef(R).

5.31 'Eoto 1 ouvapmon f: R — R n onoia éxer
ovvoko Tipdv 10 (1, +o00) Ko 1oyvEL:
7(x) + 1 = 2f(x) + ¢ yaxabe xR
@) No amodeilete otu:
f(x)=¢"+ 1 yakibe xeR
B) Na amodeifete omun feivon "1 —1"
y) Na ppeite tov romo mg f .

5.32 "Eoto owvapmon f: R—R pe mv didmra:
f(f(x)) =2 — x yakibe xR

Na anodeilete otu:

a) nfetvan "1 —1",

B) n féxet oivoro Tpdv to R,

Y (=1,

9 f'x)=2-f(x), xeR.

5.33 Av f: R — R eivat cuvapmon pe v 1516-
mra (fof)(x) = —x nakdbe xER, vo anodei-
Eete Otu:



a) f(0)=0,

B) n feivar aviiotpéyym.

) 1 féxet odvoro tipdv to B,

) 1 fetvon mepurm),

g) f'(x)=—f(x), x€R,

67) 1) f dev eivar ywnoimg povotovn.

5.34 Aivetain ovvapmon f: B— B pe mv id16-
e
(fof)(x) = 1001x + 2000 yio kafe x€R
Nu anodeilete otu:
@) 1 féxer ouvoho TGy To0 K.
) opiletun f:R—R,
y) vaapyer a€ R térow, vote f(a) =

5.35 Mw ovvapmon f: B" — B' eivan mepurmiy
ue f{1) =1 kon wavomowet t cvvbnkn:

5.37 Aivera e yvnoiog povotovn) cuviprion
f: & — K ¢ onoiog n ypaoikn napiotacn diép-
yetan omd to onpeio A(3,2) kou B(5,9), pe f(R)=R.
@) Na hoete v eéiomon:
f2+f'x*+x)=9
p) Na hboete my avicwmon:
f(f'(x*—8x)—2) < 2

5.38 Aivetan ouvapmon f: R — R, n onoia &i-
VL YVIGLOS HOVOTOVY] KOl 1] YPOQIKT TG TUPHOTH-
on owepyetan amd ta onueia A(1, 0) kar B(—1, 2).
@) Na anodeiCete ot f avriotpépetar.

B) Na Aoete myv eéiowon):

f(f'(e+1)+2)=0
y) Na anodeiete ot f eivan yvnoing gOivovoa.
0) Na hooete myv avicwon):
£ (f(Inx + 1) +2) < =1

5.39 Eoto f(x)=¢'+x—1, xeR.
o) No arodeiéete 6nun f avuistpépetar
) Na hoete myv ekiowon:

P, F) o (f00+ f(y)y
y X XTYy
Y ke x,y > 0

@) Na Ppeite tov tomo m¢ cuvapmong f.

B) Na anodeilete 6 feivon avuiotpéyiun kat va
Ppeite v £ .

y) Na Aoete myv ekiowon f '(x) = f(x). Tt ov-
HTEPUIVETE;

5.36 ‘Eoton owvapmon f: R — R yw v onoia
1oydst:
f(f(x) —2) =x yaxide xeR
@) Na aroosiCere ot f avriotpépetar.
P) Na anodeitete otin féxet svvoro v to K.

y) Na peite tov tomo g £ @g ouvapmon tov
tomov g f.

0) Na amodeiéete om f(x) = f(x+2) — 2, xeR.

4. ZuvduvaoTikd Bépata

™ + nux = Ve +|5 ue x€[0, aj

¥) No amodeilete 6Tt e — e > e — .

) Na Mcete my eéiowon f '(x) = x.

£) Na Bpeite yio mOIEG TES TOV X 1) YpOPIKY Ta-

paotaon e f ' Ppioketat ko and v svbeic:
y=x

o1) Na Woete v aviowon f(f(x)) > 0.

5.40 Aiveran covapmon f(x)=e *—x, x€R,

1 omoia £xeL 6UVOLO TGV TO K.

@) Na arodeiete 6t n f eivar ywnoiwg povotovn.

B) Na eferdoete av opiletarn .

y) Na iboete my eéiowon f'(x) = 1 — x.

) No hoete my avicwon  '(x) <1 —x.

541 Aiveron n owvapon f(x) = x + ¢* e ov-
VOLO TGV 10 K.

o) Na amodeitere ot f avriotpépetar.

B) Na Moete 1i¢ eélovoeic:

i) f'x)=x i) f'x)=x—1



¥) Na Moete Tig aviohoels:
i) f'(x)<x i) f'x)=2x—1
8) No Ppeite o kowvé onpeia tov Coxon C, 1.
£) Na amodeilete onn f ' eivar yvnoing abéovoa
oto R.
o1) No Moete my e&iowon:
f(2") + £(5") = £(3") + £(7)

5.42 Aivetain ouvapmon f(x)=x"+x—8 pe
oOVOLO Ti®Y o .

@) No anodeiéere 6Ty f avniotpégetar.

B) Na Aooete my eéiowon £ '(x) = x.

y) Na Moete mv aviowon '(x) < x.

d) Na Bpeite v i) £'(—8).

€) Na Ppeite 1a kowva onpeia mg C, ko mg C,-1.
o1) N amodeitete omun £ etvar ywoing avéovoa
oto R.

) Nadboete my aviowon f'(e™+ 1)< 2.

5.43 Eote n owvapmon f: R — Ry mv onoia
LoYDOVV:

¢+ 1 feivar yynoiog avéovoa oto R

¢ 1 feivan meprren)

¢+ 1 féyeobvoro Tudv 1o R

a) Na amodeilete oTun feivar avriotpéyipn kot va
Ppeite To medio opropod mg.

B) Na anodeitere omn f' eivar ywnoing avéovoa
oto K.

) Na omodeiéete orin £ eivon mepurm).

d) Na Ppeite m oyetrn 6éon mg C, 1 pe tov ago-
va XX,

5.44 Eoto f: R — R wa yvoing povotovy
owvapmon pe f(R) = R. Ta onueic A(l, 2) ko
B(2, 3) avijkouv ot ypagikn tapdotaon g f.
a) Na arnodeilete onin f avriotpépertar.
B) Na amodeitete 6mun £ eivar yyoing avéovoa
oto R.
Y) Na anodeilete 6t1 o e€lomoeg:

f'(x)=f(x) xm f(x)=x
givan 100dvvapeg oto R.

8) Av f(—1)=0, va peretioete mv f g mpog 10
TPOGMHO TNG.

g) Av f(0)= 1, va Ppeite 1ig pileg kat 10 Tpdon-
pomef .

5.45 Atvetaun ovvépmon f(x) = x + Inx.
a) No anodeiéete 0T f avniotpépetar
B) Na Aboete my eéiowon f'(x) = x.
Y) No Ppeite yia mow x 1) ;1 Bpiokerar karm and
mv evbeia y = X.
0) Na anodeilete ot
n&<n—e

n
¢) Na ivoete v avicoon Inx > 1 —x.
o1) Na Aoete v aviowon:

f(Inx) > f(;‘:-) pe x > |1

5.46 'Eoto 1 owvdpmon f: R — R ymv onoia
1oy0EL
(fof)(x)=2—x nakibe xeR
a) Na Bpeite 1o f(1).
B) Na anodeiéete 6m 1 f avtiotpépetar.
y) Na anodeitete 6T n f éxer ovvoro tipdv 1o K.
8) Na amodeilete otu:
fx)+f'(x)=2, xeR

¢) Na amodei&ete 6mn C, dev tépver mv evbeia:

y=x
o1) Na hvoete Ty elicwon:

fe* '+x—1)=1

5.47 Ynobétovpe 61 vrapyeL GUVAPTON:
ffR—R
yia TV omoia 10y 0EL:
f}(x) + f(x) = 2¢* + x, xeR
@) Na anodeitete 6t f avriotpéopetar.
B) Na Ppeite 1o f(0).
Y) Avn feivon yynoiog povotovn, va Bpeite 1o ei-
dog ¢ povotoviag .

5.48 'Eoto 6nivndpyet ouvdpmon f: R — R ya
mv omoia oyveL:



f'(x) + 2f(x) =3 — x nakabe xER
@) No anodeiete ot f avniotpépetar,
“B) Na Moete my eéiowon f'(x) = 3.
y) Na omodeiterte 6t f éxet 6Ovoro Tipdv To K.

8) Av feivar yvnoiog povotovn, tote:
i) va Ppeite o £idog ™ povotoviag ™ f,
i) vo AVOETE TNV avicoN):
fe '+ Inx) > f(2 —x)

H katavénon tn¢ Bewpiag

5.49 No amavTijoete 6TIC TEPUKATO EPOTI-

oeIg:

a) Ilote o ovvapmon f: A — B Aéyetan "1 —1";
(Eéetaceas 2005)

B) Ze moweg meputdoES pua suvapmon eiver "1 —1";

) g dwmotdvoupe amd  C, avn cuvapmon

fetvan "1 —1"

) llow mpotaon cuvdéel TIg yvneimg HOVOTOVES

ke 1ig "1 — 1" ovvapmioerg;

¢) Eoto f: A— R. Iote opileran f ', omd mow

oy£01 KL oo £ival T0 TEdio 0pIopod ™,

o1) Tt yvopilete Yo TS YPAQIKES TAPACTAGELS TWV

fraf

) Mo Bepelddn mpodtaon yvopilete yio Tig e€1-

ohoeg f'(x) = x kav f(x) = x:

5.50 Na oopminp@oeTe T eROPEVE KEVA PE Aé-
Zag i) pednperika ooppoia, GOTE Vi TPOKHYOUY
ainbeic pabnponikic apotaois:

@) Avy £ A— R givon "1 — 1", t0t¢ y1a ke
X;» X, EA pe X, #X, €Vl .. .........

B) Avn f:A— R eivmn "I — 1", 101¢:
f(@)=f(B) = ........ v kabe o, PEA

y) Avnouvapmon f: A — B giva "1 — 1", tote

n eélowon y = f(X) €t .coornn Avon Yo kabe

yET(A) Ko avTiotpopog.

d) Avnouvvapmon f:A — R giva "1 — 1", tote

Ka8e SOOElO ouoviniansuiians otov aova ...... Té-

pverm C 10 ... o€ £V ONUELD.

g£) Avn FA— R eivan "1 — 1", t6te opiletoan '
Je Tedio oPIoHOL 10 ..., GUVOAO TIHOV TO ... Kl

wopiet f(X) =y & cicnsines
o1) Av 1) owvapmon f: A — K avuiotpépetar,
T07€:

¢ (fof "Yy)=... nuxdbe y€...

¢ (Flef)x)=... naxdde x€...

§) QG G- B0 suniasissrszsnisganssssnes
o Tpog v evbeia pe ekicoon .........

n) Av n f eivar aviotpéyiun cuvapmon, Tote ot
gbiomoerg f(x) =x kat f'(x) =x eiva .........

5.51 Na yupoktypicete T1C TOPUKATO TPOTE-

6e1c 0 600aTic (X) ) havBaopéveg (A):

a) Avnyfeivan "l —1", tote:

a# P = f(a)#f(B) yoxabe a, pED,

B) Avy f:A— R eiva "1 — 1", 161
f(a)=f(B) = a=

y) Na kdde suvapmon f: A — K eivau
fx)=1(l) = x=1

8) Av ) f eivar yynoiog povotovn, Tote gival Kat

="

g) Avnfeivar"l— 1", tote givar yvnoiwg povo-

TOVI). (Oéua eGetacemv)

o1) Aev vmapyer "1 — 1" cuvapmon, n onoia va &i-

vat apria.

5.52 Noyapaxtpicste TIC ETOpEVES TPOTAGELS
0¢ 600ts (X) ) havBaopéveg (A):
a) Avy feivon "l —1" tote:

f(x)=y = f '(y)=x

B) Hf ' égenedio opiopov 1o 6ivoro tipdv g f.



y) Eivan (fof ')x) =x naxade x€D,.

0) O C, xkan C, 1 tépvouv my evbeia y = x ota
010 onueia.

g) Ot C, xan C, 1 eivar GUUUETPIKES WG TPOG TOV
afova y'y.

o1) Ta xowd onueio tov C, ko C, « Ppiokovra
nave oty evleia pe eéiowon y = X.

0 H ovvapmon f eivan opiopévn oto A=A UA, .
Avn feivm "l —=1" ot04,, "I —1" o104, Kmt
wyoer £(A)NF(A,) = 2. toten feivan "1 —1" cT0A.

n) H cn;wipmon f: A— R givoar "1 — 1", av ka
ovo av yua kabe X, X,EA 1oyveL:
av X, = X,, tote f(x,) = f(x,)

(Oéua eéetacemv)
0) Ot ypagikés mapaoctaoe Tov £kt [ givae
GUHHETPIKES WG TPOg TV evbeia y = X.

(Oéua eCetaoewmy)
1) Avn C, éxer koo onpeio A pe my evbela y = x,
T0T€ T0 A aviKel Kt ot Ypagikn napactaon C,
mef™. (Eé&etaoerc 2005)

Oépara yia Ti¢ §ETA0EIS

©5.1 Aivera n ouvipmon:
fx)=e¢'"*—x, xeR
a) No anodeiéete 6t n f eivan ywnoing povo-
Tovn.
B) Na eletdoete av n f avriotpégetar.

) Na hboete my ebiooon ¢’ * = x.
d) Na hcete my eéicwon:

cI x'+x:x2+el X

©5.2 Aivera ) ouvapmon;:
f(x)=¢e"+In(x+1)+2
@) No Moete myv eélooon f(x) = 3.
B) Na hboete my ekiowon:
f(x*) =e+2+In2
y) Na Moete mv aviowon f(x°) < f(x + 2).
9) Na Moete my eéiowon:
e+ In(x*+ 1) =e*""+ In(2x + 4)

©5.3 Aiveran ovvapmon f(x) = (::;21
e -

a) Na amodeilete ot f avniotpépetar.
B) Na opicete v .

Ta exoueva Oépara umopoiv va alioromBooy yia T yeviky exavainyn me evoTyTag i Yie Ty TPOETol-
HAGI0 TOV GYETIKOD EXAVAANTTIKOD OlA)WVIGUATOS.

¥) Na anodeiCete 6mn feivar yynoiog adéovod.

©5.4 Aivera n cuvapmon f(x) = x + Jx.
a) Noorodei&ete omn fetvar yynoiog avovoa.
B) Na eéerdoere av n f avtiotpépetal.

¥) No anodeiete 0111 f €€l ohvoko TipaV T0:
[0, +o0)

) Na ioete mv ebiowon '(x) = x.
¢) Na Moete my aviswon £ '(x) > x — 1.

©5.5 Mz ouvipmon f: B — R &xetmy 1816-
mra:
xty<ef(x)+ef(y)<f(x +y)e"™
na kabe x, ye R
a) Na Ppeite 1o £(0).
B) Na amodeilete ot
f(x) = xe * yakabe xeR
Y) Na ppeite tov tomo ™ f.

©5.6 Aiverarn ouvapmon f(x)=e'+vx — 1.
a) Na Bpeite m povotovie e f.




B) Na eéetaoete av opiletann £ xar av va, va
Ppeite 1o medio opiopon e,

) No Moete myv ebiooon f '(e') = x.

) Na Avoete my avicoon f'(e' +2) > x.

©5.7 M owipmon f: R — R éxer mv 1d16-
mro

f(xf(y) + x) = xy + f(x) naxade x,yeR
Na anodeiéete ot
@) 1 ovvapmon feivan "1 —1",
B) £(0)=0 xm f(R)=R,
Y) f(X)=x yiekdbe xER 1

f(x) = —x 1o kade xeR.

mra
f(f(x)) = x’ 4 f(x) ynaxade xeR

a) Na eletaoere av 1 f avriorpépetar.

B) Na Moete my eéioowon f'(x) = x.

Y) Avn feivaryvnoiog avéovoa, va fpeite 1o
apoonpo e f.

©5.9 Aiverary ouvapnon f(x)=1—(x— 1)’
@) Na anodeiéete ot n f elvar yvnoiwg povo-
oV,
B) Na Ppeite mv avtiotpoen g f.
¥) Na eetdoete av o onpeio:

A0, £(0)), B(1.f(1)). T2 f(2))
avijkovy kat ot C, .

0) Na amodeiete Ot av pua ovvapmon g eivat
ywoing gbivovea, tote o1 C,, C, . pmopei va
€0V Kowd onpeio Ko ektog g evbetag y = —X.
g) Avn g R — R eivon ywoiog gbivovea kat
mepret, v anodeilete ot o Cy, C, tépvoviat
nave oty evbeia y = —x.

©5.10 TN pa cuvapmon;
f: (0, +00) — (0, +)
I

wyver ot f'(x) = 0 yia kabe x > 0.

a) No Ppeite to f(1).

B) Na anodeiete 6T f(i;) = ﬁ

y) Na Moete my eéisoon '(x) = 1.

©5.11 M ovvapmon f: R — R érermy idi-
oo

(fof)(x) =x"—x+ | yakdbe xeR
@) Na Ppeite my riun £(0).
P) Na eletdoete av 1 faviotpépetar.
Y) No amodeilere ot v f dev eivar yvnoiog po-
votown.

0) Na anodeitete ot f dev £xet oivoro Tipdv
o R

©5.12 M ouvépmon f: R — R éyer my 1d1-
omra:

f(f(x) — f(y)) = f(f(x)) — y yaxade x,yeR
Na anodei&ete ot

a) f(0)=0,

B) n ovvapmon f avuiotpépetar,

) 1 féxer ovvoro tipav to B,

d) 1 f eivon meprre,

£) f(x +y)="f(x)+ f(y) naxabe x,yeR.

©5.13 Muwoovipmon f: R — R éxermv 1d1-
oo

f(x + f(y—x)) =y + 2f(x) yaxade x, yeR
Na anodeiéete Ot

a) 1 feivon avuotpéyn,

B) f(x)=a—x ywkanow aeR,

Y) f(x)=—x, x€R.

©5.14 Aivetm owvapmon f: R — R pe my
wom T
F(x = y) = (x = y)(f(x) + f(y)
v kabe x,yeR
a) Na Bpeite 1o £(0).
B) Na amodeilete ot feivon meprer.
) Av f(1)=2014, va Bpeite tov tomo g f(x).




©5.15 Aivetou n ovvapmon f: R — R pemv
0T T

f(xf(x) + f(y)) = F(x) + y yoxabe x,yeR
Na amodeiéete oti:

a) f(0)=0,

B) nfeivar "l — 1", éxel odvolo Tipdv to R kot

f'l=f

) FFxX)+y=x"+y naxide x,yeR,

8) f(x)=x, xe€R

f(x)= —x, xeR.

©5.16 Aivetat ovvapmon f: B — R pe mv
ot

f(f*(x) + f(y)) = xf(x) + y naxabe x,yeR
Na anodei&ete ot
a) N favuotpépeton,
B) n féxer ohvoro Tipdv to R,
y) f(0)=0,
3 f'=1
g) fi(x)=x" niakibe xeR,
o1) f(x) = X yiekdbe xeR 7,
f(x) = —x naxdbe xeR.

©5.17 Mwowvépmon £ R — R givan "1 —1"
KOl £l TV 1010 10!

f"(x):F(lg yio kGe X # 0

Av 1 ovvapmon f eivon yynoing avcovoa 1o Sid-
omua A= (0, +o0), tOTE:
a) va amodeilete oL

f(f(x)):% Kot f(x)f(%):] yio kdBe X #0

B) va amodeitete 6t f(1) = —1,
Y) vo Ppeite to f(—1),
8) vo Moete my gkiowon  '(x) = x kot va
amodeifete 6Tt f(x) < 0 Y kabe x > 0,
€) vo amodei&ete 6T fdev pmopet va etvan yvn-
ciwg avéovsa oto ddomua | = (—oo, 0),
6T) Vo amodei&ete OTL 1] cuvapToN:
—x, ov x<0

hx) - ——%, av x >0
enainOever mv 0T TA:
ST | .
K= ) v k@be x # 0

©5.18 Mw ovvapmon f: R — R éxet mv 1d1-
omra:
f(xf(x) + f(y)) = x* +y naxabe x,yER

Na amodei&ete ot
a) f(f(x)) =x o xade xER,
B) n cvvapmon f eivan "1 — 1", £xer civolro T1-
pov o Rxon ' =1,
Y) fi(x)=x* naxibe xR,
8) f(x) =x yekdbe xeR 7

f(x) = —x ynaxabe xeR.




1o kpitiiplo aloAdynong

Oéua A
Al. a) Eoto wa cuvapman f: A — R. Tiovopdlovpe 6hvoro Tipdv kat Tt ypagikh maphotaon g f;
B) Tlote dvo ouvapmoers f kot g Aéyovtan ioeg;
¥) Av fxau g eivar 80 cuvapticsig pe medio opiopod D, kat D, avriotoya kar opiletar v sovbeon fog,
moto givat To medio opiopod g fog:
A2. Aivetar pua oovapmon f: A — R,
a) Tlote n FAgyetan ywnoiog adZovea ka t0te ywnoing ehivovsa 6to A;
P) Ilote hépe otn £ éxet péyioto ko mote EAGHIOTO;
y) [ote n féyetan «1 — Ix;
d) MMoten f éxer avriotpoen kot moto givar to medio opropod me £

A3. No yapaxtpicete TI¢ TupuKaTO TPOTAGELS 1S 6WOTES (X) ) AavOdousves (A).
) Av 1o onueio M(a, f) aviker o) ypugik mapdotaoy wog cuvapmong f, tote f(a) = P xat avri-
GTPOYUL.
B) Ymapyer cuvaptmon mov yio kdmowo a€ R 1 ypagik me napdotaon tépver my evbeia X = o TovAd-
YLOTOV OVO POPEC.
¥) Av f:A— R, 161€ 10 6dvoko tipdv mg f eivar 1o sivoko {y€E€R | y = f(x) yio kimowo xEA].
d) Houwvapmon gef, av opiletay, éxer tedio opiopon 1o aivoro {XxED, | f(x)€ DF}.
g) loyoeron gof=fog,
o7) Av e ouvdpmon f: A— K eivar yvnoiog povotovn, tote 1) eéiswon f(x) =0 éxel toviiyiotov pia
pila oto A.
0 Avyw e ovvapmon f: A — B oydern oyéon:
f(a) =f(P) = a=p yakibe o, pEA
16te 1 fetvan «1 — 1.
1) Na va opiCetar n avriotpogn m¢ cuvapmong f: A — R, apéretn fva eivar «1 — 1». To nedio opt-
opov e ' eivan tote 10 £(A) Kt 15300V 01 GYEGES:
¢ y=f(x) &= x=f (y) naxdbe x€A
¢ (fof ")Yx)=x yaxdbe xEf(A)
¢ (f'of)(x)=x Y kide xEA

0) Avn ovvapmon f eivar yyneiog aiéovoa ota dlwotpata A, kat A, Tote givar ywoing adéovea 610:

X AI U AE
1) Avnouvapmon f:A— R eivan «1 — In, 101¢ 01 ebiomoeig f(x) = x kar £ '(x) = x eivan 10odovapiec.
) Av pua covapon feivar «1 — In, 1t eivat ywnoiwg povotovn.

1f) Avn owvapmon f: A — R givar «l — I», 10te ) e€iowon y = f(x) éxer pio axpipoc pile yie kabe
yEf(A).



Otpa B

o e cuvapmon f: R — R woyoer otu

(fof)(x) + f(x) = x na ke xeR
Av 1 f éxel cvvoro Tipdv to R, va anodeifete ot
B1. 1 feivar avriotpéypn,
B2. f(x + f(x)) = x ykébe xeR,
B3. f(0) =0,
B4. 1 eficoon f(x) + x = 0 £ye1 povadiki Ao, v onoia va Ppeite.

Otparl
Aivetan e yvneiog povotovn cuvapmon f: B — R pe oovoro tipdv to R xar mg onoiag 1 ypagiki mapd-
otaon OEpyetar oo ta onpeio A(1, 5) ko B(3, 2).
I'l. Na Bpeite 10 £idog ™¢ povotoviag g (x). '
I'2. No anodeiete 6t opiletarn ' ko 611 givan yvmoiog ebivovoa.
I'3. No Moete mv aviowon f'(3 + f(x* +x —3)) < 1.

Otpa A

Mo ovvapmon f: R — R éxer v idomra:

e+ f(x)=x+1 naxibe xeR
Al. Na Moete myv eéiowon e* + x = 1.
A2. Na anodeiete 0T f avriotpégetan. ,
A3. Na Bpeite 1o £(0).
A4. Na Bpeite v avtiotpoen ¢ f.
AS. Na amodeiéete 0T ) f eivan yynoing avcovoa.



4. Mia xapaktnptoTiki e§iowon: f'(x) = f(x)

Av novvapmon f: R — R eivar yvnoiog avéovoa, tote 01 e£lomoEIs:
f'x)=f(x) kat f(x)=x
£lva 16000VaLES.
AI’IO&EIEH
¢ Eoto 6t f'(a) = fla). Tote:
f(f (@) = f(f(w), radi £(f(e) =«
Oa amodeifovpe 6Tt f(a) = a. Epyalopacte pe anaywyn o€ aromo.
— Av f(a) < a, 161 f(f(0)) < f(a) = a < f(a), dromo.
— Av f(a) > a, t6te f(f(a)) > f(a) = o> f(a), romo.
Apa givar f(a) = a.
¢ 'Eoto 6t f(o) =a. Tote a=f '(a) katétou
f(a) = f(0) (=a)
Apa teAKA:
f (o) =f(0) = f(0)=a
mov onpaivel 6Tt ot e€icdoelg f'(x) = f(x) kot f(x) = x eivon 16odHVapES.
ZHHEWOVOVHE OTL 1) TOPUTAVOD TPOTUCT] TPEMEL VAL AOSEIKVOETAL TPV (1) HETA) TNV
EQPUPLLOYN TNG, CLPOV dEV LILAPYEL GTO TYOAKO PifAio.

ATO ™V TPOTAOT] (LTI TPOKVATEL ENIONG OTL:

Av n ovvapton f eivar ywoing avéovoa, t6te o1 C;, C, pumopet va £xovv Kowvd
onueia povo mave oty evbeia y = x.




