
Όριο συνάρτησης
1. Αν για τις συναρτήσεις Ε, ϱ- ισχύουν:

πα (ν) «καὶ ημίν) ο
να υπολογίσετε τα παρακάτω ὁρια:
ᾱ- ΠΟ εαΟ0) Ρ πο ἣν [ΤΟ -μ(Ο) α΄ (ο)

2, Να υπολογίσετε τα όρια:
-.Ἠπ(α”-κ--ΊκεΝ) πα” εαχα” 22]

Ἱ. ΜπΩκεψετ δ. πρ[νολ.-Τ]

ῖχναΔε Αν ΜΑ σσπδ-α, ναβρεϊτετιήτου α- -

4. Νανπολογίσετε τα ὁρια:
ᾱ- Ιππ(2ημα -Δσυνα) Ρο πώημν εὔσυνχ -ιρα)

γ Ἰη[ιεσνα-.".) Δ.Ιάπε(2συνκ--κον)και ημ καξ

Απροσδιόριστη μορφή 0)

Ὄριο ρητών συναρτήσεων

χ-ά
θα -ακ

ὄκ-Ι0
ριήοοροσον.

δαθ. Π1 όχ'



Να υπολογίσετε τα ὁρια:
δ-κ ο κδ-δκ

“ .Ἴ ν.ἴταΕκ Ῥ δε ρ-ας

Να υπολογίσετε τα όρια:
οι τε

' μ. πα-Ξ2εις 'ῶοση

'" {θ. Να υπολογίσετο τα όρια:

απο -ικα κ-Σ κα

' Ἡ1.. Να υπολογἰσετε τα όρια:

χ.-Ι εν κ΄ εΑ χ'-21
ο. ἩἩ π

Ελα Ἐ εετον



ὌΌριο άρρητων συναρτήσεων

14. Να υπολογίσετε τα ὁρια:
η νχ΄εΔ-2 χ-2-ᾱ-- τα -.κ. καὶ



17. Να βρείτε τις τιμός τοῦ. -ᾱ- για τις οποίος ισχύοι;

ᾱ. η θδ-ν
καὶ χ,-Ίχ

ἂν κ3
18. Δίνεται η συνάρτηση. ερ) -ι-κ-ᾱ-

ο.
Να οξετάσετε ἂν η συνάρτηση. Ε εἶναι συνεχής στο. κ,

ν αν χ 2]
19. Αἴνεται η συνάρτηση. Ε(κ)--

ς ἂν Χ

Να εξοτάσετε ἂν η συνάρτηση  Ε εἶναι συνεχῆς στο. κ, «Ἡ

κ᾿-Ίκειπδ
χ-ά

ε.
20. Δίνεται η συνάρτηση. Γ(χ εν

Να βροίτε την τιμή τοῦ. -ᾱ- για την οποία η συνάρτηση. Ε- εἶναι συνεχἠς στο
Χρ τά

21. Δίνεται ή συνάρτηση. ερ) --
η κ

Να βρείτε τις τιµές τον -ᾱ-, Ὑἴα τις οποίες η συνάρτηση. Γ εἶναι συνοχῆς στο.
Χρ τα



Β΄ ΟΜΑΔΑ

22. Να υπολογίσετε τα ὁρια-

κ᾿-αχ᾽ Χ
ά.. Ἡν--ο--------μρ---- -'' ιν σ-ρκ-υ οσο

23. Δίνεται συνάρτηση Γ(α) -κ. ε.ε- Να υπολογίσετε το. η. ώ
Χ τὸ ᾧν εν 5-3

ΧΧΧ ''ΧΈΛΈΛ''
Χ Σχ ει -3

25. Αν Γ(α)-- ππ..Επ ετς

26. Δίνεται η συνάρτηση. Γ(α) --- Να υπολογίσετε τα όρια:χ
η. ο Ξ.

κ κ»-χ Χρ χὸεχ ἅπα
ΠΟ ΕΤ

Χ

27. Να υπολογίσετε τα ὁρια;
2

α.. ἴε 2ΙΧΙ Ρ"ο ἅπήττ

28. Να υπολογίσετε τα όρια:

- Χνκ -Ι .'χοχκα]-6 κψα' ενᾱ-- κο... γ. πιοη κι ὧν 31 εντ ται

29. Δίνεται η συνάρτηση. ((α) «. Να υπολογίσετε τα ὁρια:

(α΄ εθ)Γ(Ο -Ἀχ-- τα β. ναχε κ᾿ «κ



31.

. Δίνεται η συνάρτηση. Γ(α)

Να υπολογίσετε τα ὁρια:.

οοάο πο-9ώ-. νε.
Ἀπὸ] -συνκ Κοξ. συνἲχ η

:ονοΘΩ 3 ημκ
ημἲχ

Να βρεΐτε τις τιµές του -ᾱ-, για τις οποίες ισχύει:
χ᾿-κεαχ-α μἲϊ'τήσαχ-Ία

. Έστω Γ:ᾷ-»Έ μία συνάρτηση, η οποία εἶναι συνεχής στο. κ, τ᾿ἃ, καιτσχύει
(κ) οΠ(κ) «κ᾿ -Ὁ , για κάθε χα3

-- Να υπολογίσετε το Πππθ(ν)

β., Να βρείτε την τιμή του -ᾱ- για την οποία ισχύοι ΕΩ)

1. Να βρεῖτε το πεδῖο ορισμού της συνάρτησης Γ.
Να δείξετε ὅτι ᾱ----Ὅ -

Ἰµ. Ναβροΐτετο πεθ(α)
ἛΞ

2: : : ῑ
Να βρείτοτο. [ο :



Αίνεται η συνάρτηση, πω--ᾱ.
κε

ᾱ- Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης Ε-
Ρ. Να βρείτε την τιμή τοῦ -ᾱ-, για την οποία η γραφικὴ παράσταση της Έ

διέρχεται απὀ το σημείο Α(, 6)
Αν α-θ, τότοι
Ἰω. Να βραίτοτο Ἠπνθ(ο)

ὃ. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ε- που σχηματίζει µε τον άξονα κχ γωνία
--45". καὶ διέρχεται απὀ το σημείο Μ(--Ι, ἕ(-0)

κ᾿-ήχ εδαν καὶ
Δίνεται η συνάρτηση. ΓρΩ «χο μπες

α-δ.' αν κει
--, Να βρείτε το πυδίο ορισμού της συνάρτησης Γ-
Ρε, Να δεῖξετε ότι ΓΩ)» Ε(]-ᾱ--ᾱ

ἀχ ονἣ. Να βροῖτοτο. Ιν

ὃ., Να βρεῖτε την τιμή του -ᾱ-, για την οποία η συνάρτηση. Γ εἶναι συνεχής στο.
ΓΙ

ε, Για. -ᾱ-Ι να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ε, που εἶναι παράλληλη στον
άξονα κ΄κ καὶ διέρχεται από το σηµείο Μ(1, ((1))-

Αίνεται η συνάρτηση. Γ(χ) «κ. -ακεβ της οποίας η γραφική παράσταση
διέρχεται από τα σηµεία Α(,--Ι) καὶ Β(-2, 8)
-ᾱ-. Να αποδείξετε ὅτι α--2 καὶ β0.

μ.- Να βρείτε τα διαστήµατα τοῦ. -κ΄ για τα οποία η γραφική παράσταση της.
συνάρτησης είναι πάνω από τον άξονα κ.

γ΄ Να υπολογίσετε τα ὁρια:
'''. [0184. ἰ.. ἩΙ.. Άη ------------



Δίνεται η συνάρτηση. ((α)--Ὑκ-Τ κα. της οποίας η γραφική παράσταση
τέµνειτον άξονα κχ. στο σηµείο Β( 0)
-ᾱ- Να βρεῖτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης Γ.
β., Να αποδείξετο ὅτι -α- 0
γε Να υπολογίσετε τα όρια:

5 'Ι Γρ.η -ῖ ΤΕ) εε

Δίνεται η συνάρτηση. Ε(ν)-κ᾿εὀκ-δν

-ᾱ-.' Να βροίτε τα σηµεία τοµής Β., Γ΄ της γραφικής παράστασης της Γµετοὺς
άξονες Χα, ΥΎ΄ αντίστοιχα.

β. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που διέρχεται από τα σηµεία Β΄ καὶ ΓΓ
τον προηγούμενου ερωτήματος.

Ὑ.’ Να βρείτο τα διαστήµατα τοῦ. κ. γιὰ τα οποία η γραφική παράσταση της Ε
εἶναι κάτω από τον άξονα χΧ

δ. Να υπολογίσετε το. τα -

Δίνεται η συνάρτηση. Γ(χ)-κ᾿-κκα 2 της οποίας η γραφική παράσταση
διέρχεται απὀ το σημείο Α(Π0)
-ᾱ- Να αποδείξετε ότι κ--3
β.. Να βρεῖτε την εξίσωση της ευθείας που διέρχεται από το σηµείο Β(0, Ε(0))

καὶ σχηματίζει µε τον άξονα χΧΧ γωνία ὠπ 45” καὶ το εμβαδόν του
τριγώνου ΟΑΒ.

19}Γ
Χα ψα σ-ὃ

Αν µια συνάρτηση. Ε- εἶναι συνοχής καὶ η καμπύλη της διέρχεται απὀ το σηµείο.
Αί- 1, Ὄ, να βρείτετο.

πο.) (χ᾿ εκ)
. ω ΡεἘτετρτο



42.

44.

45.

Δίνεται η συνάρτηση. Π(Χ) -κ᾿ ταχεβ.
Ἡ γραφική παράσταση της Ε τέµνειτον άξονα. κυκ΄ στο σημεῖο µετετµημένη 1
καϊτον άξονα. υγ΄ στο σημείο µετεταγµένη 3.
-ᾱ- Να δείξετε ὅτι -ᾱ- -ᾱ- καὶ βᾱ-
β.΄ Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που διέρχεται από το σημεῖο Κ(3, 83)

καὶ ἐχοι κλίση 2

ἣν, Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης. ε() (ο

δ. Να υπολογίσετετο. Ία α(χ).

Δίνεται η συνάρτηση Ε μοτύπο. ΓΩ) «ΙΕ ΛΣΤδς

ᾱ-. Να βρείτε το πεδίο ορισμού της. Ε-
Ρε Να υπολογίσετετο τι Γ() θε

Δίνεται η συνάρτηση. (Χα) -κὶ -καὶ εδ,
-ᾱ-- Να βρείτε την τιμή του. κ, ὥστε η γραφική παράσταση της συνάρτησης Γ

νατέµνειτον άξονα χ.χ. στο σημείο με τετμημένη -Ι
β. Για΄κ-!ς. νὰ βρείτε την εξίσωση της ευθείας ε που διέρχεται από το

σηµείο. Β(-Ι, ΕΙ). καὶ εἶναι παράλληλη στην ευθεία Οιγ---2κεΙ
Γ(0--2Τε Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης. ε(χ)------ ᾽
2κέμι-Ι

δ.. Να υπολογίσετε το. Ίπτ α(χ).

Δίνεται η συνάρτηση. Γ(α) κια

ᾱ- Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης Γ-
β.΄ Να βρείτε τα κοινά σηµεία της γραφικής παράστασης της. Γ΄µε την ευθεία.

Γη
Ύ. Να υπολογίσετε τα ὁρια:



46. Δίνεται η συνάρτηση. Ε(Χ -ᾱ--της οποίας η γραφική παράσταση τέμνειχ
τον άξονα χ΄χ στο |
-ᾱ- Να βρείτε την τιμή του α-

(υπ): ε

γε Να βρείτε τα διαστήµατα του κ ποὺ η. Ο, βρίσκεται πάνω από τον άξονα κκ.

Β.. Ναυπολογίσετετο. πι

47. Δίνεται η συνάρτηση. Γ(κ)--ημ'κ-εσυνχ-γα. της οποίας η γραφική παράσταση
διέρχεται από το σηµοίο. Οί0, 0).
ᾱ-- Να βροῖτο την τιμή του -ᾱ-

Τ(κ)β.. Να υπολογίσετετο. αι “(λαἓοοΊπητη
Ύ. Να βρείτε την τιµή του }, ώστε ήξ]μ[α]-ε

'δ. Λίνεται η συνεχής συνάρτηση. Ε:Ώ --Ἐ για την οποία ισχύει:
κοαρο-σ-ερο--κ' -ᾱ-ς για κάθε κε

-ᾱ- Να δείξετο ότι: Γ(χ᾿
Ὃ

β. Ναβραίτετο. Ιπνταν
γ- Ναβρείτετο ΓΩ). θε

49. Αν Πα Π(Ο «ές καὶ. Ηπισ(ν)--έ,εἳ να αντιστοιχίσετε τα στοιχεία

της στήλης Α΄ μετα ίσα τοὺς στη στήλη Β.

Στήλη Α. Στήλη |
Αν. (ΕΟΟ -α(ν2)) αν κά

Γον ας ἃ
ε ---- 5 Τ

το.ππ(κΠ(0) . Β.
ΣΕ.03)

Δ.. πν---Π, ἐ,μ0 ΜΑ
ἈνΕΥ) Ὁ ο 8 Ξ



ΘΕΜΑ Α

ΑΙ. Πότε µια συνάρτηση. Γ΄ λέγεται γνησίως αὔξουσα σε ένα διάστηµα Δ.τοῦ.
ποδίου ορισμού της;

ΑΣ. Πότε µια συνάρτηση. Ε-- με πεδίο ορισμού το. Α΄ λέμε ότι παρουσιάζει στο
ΧρεΑ τοπικό μέγιστο;

ΑΔ. Πότο µια συνάρτηση Ε- µε πεδίο ορισμού το Α΄ λέγεται συνεχής;

Α4. Να χαρακτηρίσετο τις παρακάτῳ προτάσεις µε Σωστό (5) ἡ Λάθος (Δ)-
α- Αν πα Γ(χ)-ή, καὶ Ία ρ(χα)τ ές ὅπου ἐ, ἐς εῖὶς τότο

Ίνα (ΓρΟ) σ(κ))--ή, ἐν

Β. Μια συνάρτηση [λέγεται γνησίως φθίνουσα σε ένα διάστηµα Δ΄ του πεδίου.
ορισμού της, όταν για οποιαδήποτε σηµεία χα, εΔ. µε χρεκ, ισχύει
Παρ ρθα, -

γς Ἂν υπάρχεικ, εΑ΄΄ µε Ίίπι Ε(α) « Ε(α), τότε η. ἕ δον εἶναι συνεχής στο. κ.

ὃ. Ἕστω µια συνάρτηση. Ε΄ µε πεδίο ορισμού το Α΄ καὶ χρεΆ. Αν
ΤΟ θ(χρν για κάθε κ σε µια περιοχή του κ; τότετο. Γ(χι). εἰναι τοπικό,

ελάχιστο της Γ.
ἐ. Αν δύο συναρτήσεις Ε, -ᾱ- ορίζονται καὶ οἳ δύο σε ένα σύνολο Ας τότε

η συνάρτηση Ε έχει πάντα πεδίο ορισμού το Α.

ΘΕΜΑ Β

Δίνεται η συνάρτηση. Ε(χ

ΒΊ.. Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης Γ-
2. Αν η γραφική παράσταση της. Ε΄ διέρχεται από το σηµείο “Μ(Ι,"} να βρεῖτε

το-α.
Β3. Αν α--2, ναβρείτετο Πα (κ)



Αν η γραφική παράσταση της συνάρτησης Ε τέμνει τον άξονα γν στο 1, να
βρείτετηντιμήτου αν

ς αν χα] ηπο.
..

δαν,τε το. ΗΜτηΝα βρε! ποτε

“Να βροῖτε το, ώστε η συνάρτηση [να εἶναι συνυχής στο. κιτ -

Ἂν α-0, να βρείτετο Ιηξί)Ὑπ']-κ


