
Να βρείτε την παράγωγο των συναρτήσεων:

α. ΓρΩρ-7 μ. Έρὀἕ-5

δ. Πα)-ᾱ ο

"Να βροΐτο την παράγωγο των συναρτήσεων;
ᾱ- Πα) -κὶ β. Πω -κὁ

δ. Προ Γον

(-Ο)-οὉ

Να βρείτε την παράγωγο τῶν συναρτήσεων.
ᾱ- Γ(χ)--δχ β. Γ)----2χ

δ. νε ε. πω-:

Να βρείτε την παράγωγο των συναρτήσεων:
ᾱ- Ε(χ)-σκ᾽ β.. ΓΩ) --Ίχ'

δ. Ε- -ααχζ . πω -ΣκΟ

Να βρείτε την παράγωγο των συναρτήσεων;
ᾱ- (Σι ' γ. ΓοοΞ-ακ'

"δ. Πω -Λκ. ε. ο --Ἔχ'

ς Πο" η. Ερο----ὀκ'

Παράγωγοι βασικών συναρτήσεων

Κανόνες παραγώγισης

στ.

Πρωο-ν5

εστι

Προ -κὸ

Πω -ι

Γρ0--ᾱκ

ο...

Γρ) -ρακ”

Π(α)- -Ἀκ'

ο

.Γρο----

Γρ0-Δαν"



10.

Ίε΄

Να βρείτε την παράγωγο τῶν συναρτήσεων;
ᾱ-. Ε()--ρημκ. Ρ.

η. ΠΟ ΞΔνκ δ.

ο) στ.

Ε(ν) ---δσυνχ.

τω Ἐν

τω
Παράγογος αθροίσματος

Να βρείτε την παράγωγο των συναρτήσεων:
ᾱ- Γ(α) κ΄ γημΧ β.

ο. δ.

ες ΓρΟ-κ΄ημχτα στ.

Να βρείτε την παράγωγο των συναρτήσεων:
α. (αχ) -ὀχ᾽-ὄχ 2 Ρ.

γ. Τρ -κ᾿-ακι2 δ.

ε. ΕρΟ -ἶκ  γακζ-κα! στ

Να βροῖτε την παράγωγο τῶν συναρτήσεων:

4. Γ(Χ)
1κι Γ.κ-όκες Ρ

γ. ΝΟ κ -ἶχεκο} δ.

ὃς δνες. Πρ) -Ξι---ι”-ακ”-ιο -ςκ'-τα -ᾱ-

Να βρείτε την παράγωγο τῶν συναρτήσεων:

ᾱ- Γρ) τΔημκ--2νκ εδ ρ.

γ. ΓρΟ -Ἀύκ--ασυνκ -Λ δ.

Να βρεῖτο την παράγωγο τῶν συναρτήσεων:
ο.

Τ(θ)--ημθ3συνθ,

στ.

Γρ0-κ-εσονκ

Πο -κνο

τὸ -κὶ εὖ γημθχ

τρὸ--σκ᾽εκ-Τ
ΈρΟ αχ - ὄχι 5

Ερο--Ακ' εκ εαβκ--2

ινΣεποιον''...
ο.

σαντω «ρα ---

Τρ -- κ εδχ
3τρὸ -----2αημκ--πτἲ

χ()--ε) εΔι-Ι

Ε(ω) -εφω--ὦ



Γ Παράγογος γινομένου

“Τ2. Να βροΐτο την παράγωγο τῶν συναρτήσεων:
ᾱ-. Ε(α)--κημχ. β.. Γ(α) -κ΄συνκ
ο. δ. Τζο --χ--2)-ημκ
ος στ. Γ(α)--κνκ.

.. Να βρείτε την παράγωγο των συναρτήσεων:
ᾱ- Γ(κ)-εφχ εκ᾿ συν β. Γ(α) -κ᾿ εὔχσυνχ

χ. ΠΟ τχύκ οκ" δ. ΓΩΩ- τε (α΄ εδσυνκ

ε. Ε(α) Ἐδοκ εδ(κὲ εΌημχ. στ. Γ(α)-Ἔ-δεφχ- ο (Οχ' -γημα.

Παράγωγος πηλίκου

Να βρείτε την παράγωγο των συναρτήσεων:
α- Πο--ᾱ- ο

μκ καὶ
ὲ -

δ. Πο--Σ οαεο οτι ερ) -εονκη Πετι δημ

"Να βρείτε την παράγωγο τῶν συναρτήσεων:
Ι Ια- Πα) μ.ο

2 3 ϊο. Γοο--9ο-κει τα "εανδ. Γ(Ω--

Να βρείτε την παράγωγο των συναρτήσεων:
ᾱ- Πο κος β. Οο-κεΣ

ες.3χ. ΓΩ «χα δ. πώ----ς Ξ

ε. πω-σε- στ. Γρ



17.

15.

19.

20.

21.

Αίνονται οἳ συναρτήσεις: Ε(χ) -λκ. δ΄ καὶ
-- Ναβρεῖτετην Ρ() καϊτην αν)

β. Να βρείτοτην. (Ε(ο)-6(Ο)).

Ὑ. Να βρείτε την [5
αν)

.

Ἕστω οἱ συναρτήσεις Για µε [)-α())-ῖ καὶ ΓΩ)!
ᾱ- Αν ία) -(Ε β(α) , να υπολογίσετε την 8.2)

β. Αν Ρ(Χ) -(Ε-α)(ν) , να υπολογίσετε την. Ρ2)
Ἰ

γ. Αν κω-{ χΩ «να υπολογίσετε την. ΚΩ).2
Ε

Παράγογος σύνθετης συνάρτησης

Να βρείτε την παράγωγο των συναρτήσεων:
ᾱ- Πα) -ημὀχ β. Γ(0--συνᾶκ

Τρ --συνώκ ε2) ε. Γρ) -ημίδν -)
Χ

ημὸχ
ς ΠΟ κημλκ η. ερο-

Να βρείτε την παράγωγο των συναρτήσεων:
ᾱ- Γρο-νακαῖ μι Προ -νν 3

ὃ. Ε(κ)-- ν[-συνχ ε, Γρὸ--ψκ τμχ.

ς Πο - φαν κε

Να βρείτε την παράγωγο τῶν συναρτήσεων:

ᾱ- Γρ) -καψν εἲ

δ. Πακ. σκι ὃς Ο]Ξ----
χα]

η. Γρ) να -ὀκ 3

β. Γρο-«α εἰ-κ

γς Πρ -ημκὸ
στ. Ε(α)-- συνΩχ' «

συνὲκ0. Γρ -

γω. Γρ) τψημκ

οτ. Ε()--ψημᾶχ

ο, ΓρΟ κ΄ 1

χ. ΓρΟ -κ«κταῖ
ψχ΄ 4

χστ. Τί) --



22.

27.

Να βρείτε την παράγω]ο των συναρτήσεων;
ᾱ- ΠΩ εν”
δ. ΓρΩ--(κ᾽ κε”

Β. Γω-Οχ-5”

ε- Γρ) --ημέχ

Να βρεῖτε την παράγωγο των συναρτήσεων:
α, Π(χ)σκοε(α”--κ”

ΗἹ. Τώ-τ
Γ-

δ.

ο...

στ. Γ(χ) --συνκ

Γρο--κ-(κ΄ εν”
Χ

ον (

Αίνεται η συνάρτηση Γ()--(κ--ὀγίχ-α), χκεῖε, αεἲ.

Να αποδείξετε ότι Γἴ(ο) --(α -Δ) Ωχ --ρα -ᾱ)

Δεύτερη παράγωγος συνάρτησης
Να βρείτε τη δεύτερη παράγωγο των συναρτήσεων:

ᾱ- ΕρΟ-ὀκ΄ δκενΣ

«Ί
«

β. ΓρΟ0--ἶκ᾽-ὀκ᾽ηχ τα

ὅ. Τα) κ᾿νακξ-βκε!

-ᾱτ- Ε(α) κ) γασυνκεβ,

Να βρείτε τη δεύτερη παράγωγο τῶν συναρτήσεων:

ᾱ- Γρ -Ἔκημκ
Ἀκ ειγ. ΕΝ) -

β.

δ.

τὸ -κ

ΠΟ -

συνκ

Ἡ παράγωγος της συνάρτησης Γ(α) -α-
Να βρείτε την παράγωγο των συναρτήσεων:
α. Γ(α)--κ-; γ. εκ"

Να βρείτε την παράγωγο των συναρτήσεων:
α. Γ[ρ-ύχ. χκοο μ. ΠωΞψςΖ ο. κὸο

Σ
η. Τρ’, χ50

Ἶώπω- ΨὉ', χ.ο



Ὄριο από τον ορισμό της παραγώγου
29. Αἴνεται η συνάρτηση. Γ(α) --κ'-ὄχ µε]. Να βρείτε τα όρια:

Ες ουν μ. μοζΞΙΣΝ-2 νε.)
η ορ ζω)

30. Αν Γ(Ο) --κψήκὶ ε3., να βρεῖτε τα όρια:

ᾱ- ΠτΙΣθ-2 η ον. Ην
η σππεν Γη Ἅ Πιν)

31. Αν τα - ς να βροΐτετην. Γ() ο

32. Έστω Γ(α)--κ᾿-γακ! καὶ Ἱρρ νε ο) ειν, Να βρείτε το α-

Ὃ

36.

33:

Αν. Γ() --(κ--θ(αζ --2χ), να δείξετε ότι Ε(-υ ο --

το η

Τιμές - Σχέσεις παραγόγων

Αν πω--ᾱ- «νὰ δείξετε ότι 50)-2Ρ(--Ρ(-ὂ οχ

... Δίνεται η συνάρτηση. Ε(α) --αχ' εἶκ᾽-βχεν
Να βρείτε τις τιµές των ᾱ-, β,, γιᾶττις οποίες ισχύουν

ΡΟ ---- κα. πολ) --Ι5

Αν ΕΠ) --(α- καὶ (ία) --27 , να βρείτε την τιμή του ᾱ-

Δίνεται η συνάρτηση. Γ(α) --ακξ-2ακηβς χε
ᾱ- Να βρείτε τις παραγώγους (αν) καὶ ΤΟ)
β.΄ Να δείξατε ὅτι κη(α)- Ρα) -ρα ς για κάθε καὶ

.. Δίνεται η συνάρτηση. Ε(χ) -συν'χ , χεῖῖ
-ᾱ- “Να βρείτε τις παραγώγους Γ(Χ), Γ(κ) ο
β.. Να δεῖξετε ότι ε“Ὁο «αβρο)- ΓὙπακάθς χεις



Δίνεται η συνάρτηση. ((χ) -κὶ -Ἀκζ -ἶχ ο

-ᾱ- Να βρεῖτετις παραγώγους Ε(ν). καὶ ΕΟΟ

β.΄ Να δεῖξετε ότι ΓΩ) ΡΟ) -Ο
γ.. Να λύσετε την εξίσωση «"() 0

ὅ. Ναβροΐτοτο νε :

Δίνεται η συνάρτηση
εν

χ᾿ει” κ Ψχ εΙ

-ᾱ- Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης Γ.

Τρ --

Β.. Να δεῖξετε ότι α--Ὅ

γ.. Να βρείτε την παράγωγο. Ε(ν)

δ. Να βρείτε τα κοινά σηµεία της γραφικής παράστασης της συνάρτησης. Ε΄με
τοὺς άξονες κκ καὶ νΎ

Δίνεται η συνάρτηση. Εκ) -κ᾿ γαχαβ.
ᾱ- Να βρείτετην παράγωγο. ΡΟ)

β. Αν. Ρ(0)-Ι καὶ η γραφική παράσταση της συνάρτησης. Γ. διέρχεται από το.
σημοῖο Α(2, 8), να βρείτε τιςτιμὲς τῶν α- καὶ β

Αν αΞΙ καὶ β-2, τότε:

γ.' Να αποδείξετε ότι ΕΟΟ) 50, για κάθο χε
τν)ὃ. Ναβρείτετο Ια"'''ςἐν στη



4.

43.

44.

40.

47.

Δίνεται η συνάρτηση. (αν) «κ. -Δχα κ, κεῖ
ᾱ- Να βρείτε το. κ, ώστε η γραφική παράσταση της. Ε΄ να διέρχεται από το

σημείο Α(-Ι, 5)
ενεεα ΡΟ

Β.' Να υπολογίσετετο. πμ τσπ Ί-κ

Δίνεται η συνάρτηση. Ε(ν) --Ίχ' -όκ᾽ εὄχ -Ι, χεῖδ.

ᾱ- Να βρεΐτετις παραγώγους Γ(κ). καὶ Γ(ν)

Δίνεται η συνάρτηση. είν) -Δσυνόχ--δημὸχ, κε.
-ᾱ-- Να βρείτετις παραγώγους "(.). καὶ Γ(ν)
β.. Να δείξοτε ὁτι Ε“(ο) τά Γ(ὦ -, για κάθε κεῖὶ

Έστω Γ µια παραγωγίσιµη συνάρτηση στο. Ἡ. για την οποία ισχύει

Ί ς..
ᾱ- Να αποδείξετε ὅτι (κ) ----κ᾿ εἶχ τά

β. Ναυπολογίσττετο. Ιπ «᾿Ὁ)Ὁ κ εΙ
Αἴνεται η συνάρτηση. Πα) -ηµκ-κσυνκ, κε.
-ᾱ- Να βροΐτοτις παραγώγους. (κ). καὶ Γ"ΟΟ
β.. Να δείξετε ὅτι Γρ) Γ() -Ζημκ, γιακάθε χεῖῖ

Αἴνεται η συνάρτηση. Πα) «ψκταθ
-ᾱ- Να υπολογίσετετην. Εν)

(κ᾿ α9)Γ΄
«ὲ

Ε1β. Να βρείτοτο. πι

γκ' Να βρείτε τα ὁρια:
1-5 ΓιἹ.. π. εν



Δίνεται η συνάρτηση Πο) ----
καὶ

ᾱ- Να βροῖτο το πεδίο ορισμού Α΄ της συνάρτησης Γ
β. Ναυπολογίσετε την Εν).

χ.. Να δεῖξοτο ότι Γρ (κεῦ ΡΟ) -
ο

υ ον

Γγακάθε κεΛ.

πε.. Δίνεται η συνάρτηση. ε(χ)-τ στο

ᾱ-, Να βρείτε το ποδίο ορισμού της συνάρτησης Γ

β. Να αποδείξοτε ὅτι ΠΟ --
συνχ -Ι

γς' Να υπολογίσετε το. Ηπα(χ]ημ'

ὃ. Να υπολογίσετε τα ὁρία: :
: Τ(΄ «Η) εἴ

ΠΙΟΣ) ΕΙ! Επ ε''
Γη "ο ο τὰ 2

.. Αἴνεται η συνάρτηση. Π(α)--Χ
Να βρείτε τὸ ποδίο ορισμού της συνάρτησης Γ.
Να βρείτετην. Π’
Να λύσετε την εξίσωση. Γ(α)--

ΓοΝα λύσετε την ανίσωση Γ(α) «0,
2

. Αἰνοται η συνάρτηση («ΛοΞ
Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης Ε.
Να βρείτε τα κοινά σηµοία της γραφικής παράστασης της Γ΄µε-τοὺς άξονες.
Να βρείτετην Εν)

θε Να λύσοτε την εξίσωση. Εν) -
ε.΄ Να λύσετετην ανίσωση Γ(ΩΟ«Ο



Ν). Νπετενιη συνάρτηση τω-ΞΞΞ Ξ
ᾱ- Να βρεῖτο το πεδίο ορισμού της συνάρτησης. Γ΄ καὶ τα κοινά σηµεία Β..

Ίμετοὺς ἄξονες κα, ΥΎ΄ αντίστοιχα
β.΄ Να βρεῖτε την εξίσωση της ευθείας ποὺ διέρχεται από τα σηµεία Β.. Γκαὶ

τη γωνία πον σχηματίζει µε τον άξονα κα
γ.. Να υπολογίσετε την απόσταση τῶν σημείων Β., Γ΄ καίτο εμβαδόν του τρι-

γώνου ΟΒΓ (ὅπου Ο η αρχή των αξόνων).
Να βρείτε τα διαστήµατα τον κ ποὺ η γραφική παράσταση της συνάρτησης
Ἐ εἶναι πάνω απὀ τον άξονα κα

ἓ-. Να υπολογίσοτο τὸ. Ίπη (κ. -κίνχ ΟΡΟΟ

ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΚΑΤΑΝΟΗΣΗΣ

δ3. Στη στήλη Α΄ τοῦ παρακάτω πίνακα δίνονται οἱ συναρτήσεις. ((α)᾽ καὶ στη
στήλη Β΄ η παράγωγός τοὺς. Γ().. Να γίνει η αντιστοίχιση.

Στήλη Α. Στήλη 8
ΓΩ)

Α. νο πημχ

Β. κ» συνχ. |
Ξ Δ.

ημκος Γον Β.
1 Γ,

ΔΝ Δ.
Ό | -ᾱ



54. Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις µε Σωστό (5) ἡ Λάθος (ΔΑ).
ἤ

ᾱ «ο -- β. (συνο-ημκ.-Ύ. ων --- ὃ. (ημεγτσυνκ

ος στ. (Γ(ρΟ0)) «Πε ΟΟ)

[ρω]
ἴαῶ) -μω

η. Ἡ συνάρτηση. ΕΟΟ τΙχΙ. εἶναι
παραγωγίσιμη στο 0.

55. Στη στή;
οἳ οποίες εκφράζουν τοὺς κανόνες παραγώγισης. Στη στήλη Β υπάρχουν τα
δεύτερα μέλη τῶν ισοτήτων αυτῶν. Να γίνει η αντιστοίχιση.

Στήλη Α Στήλη Β |

ᾱ. (Ε00-α(2)  ἄ. ο ΟΟ,
ῇπμ.

Γ. (αΕΟο/' ἂ. Γ((ν)-ί(ν)
ν Α.

Ν (2 ο 5
1) ..

Ε.(οτε) |. ΓΕ μ΄
ο. Γον) Ε.

δρ. Να επιλέξετε τη σωστή απάντηση.
ᾱ- Η παράγωγος της συνάρτησης Ν(ο) -

'ΡΩ , Ο-ερ-ερο-εω)
εν) εν)

ο, Μο -μ ΡΟ -εΟΟ, Ύ Γοοε(ο δα)
ε΄) εἲ) αΊ

β. Ἡ παράγωγος της συνάρτησης. χα) --Ε(μ(«)). εἶναι ίση µο;

Ἀ. Πεν) Β. Πρίν) Ο Γ, Ρ(α(ν) Δ. Γ(ρ(ν))-ε()


