
Συντελεστής ὅδιε; ς-- Γωνία
Δίνεται η συνάρτηση. Γ(χ) --κἲ--ὄχ κ. Να βροῖτε το συντολεστή διούθυνσης.
της εφαπτομένης στη γραφική παράσταση της Γ στο κ, 0.

Δίνεται η συνάρτηση. Τζο) -κὶ -ὄχ
ᾱ- Να βρείτε το συντελεστή διεύθυνσης της εφαπτοµένης ᾱ- στη γραφική,

παράσταση της Γ στο σηµείο της. Α(1, Γ(0)
'᾽- β. Να βρείτοτη γωνία ω που σχηματίζοι η παραπάνω εφαπτομένη µε τον άξονα κ΄χ.

Δίνεται η συνάρτηση. Γ(χ) - πρῶς -Ι--

-ᾱ- Να βρεῖτε το συντελεστή διεύθυνσης της εφαπτοµένης -ε- στη γραφική
παράσταση της [στο κ, σι

β.. Να βρείτε τη γωνία που σχηματίζει η ευθεία ε-µετον άξονα. κα

Δίνεται η συνάρτηση. Γ(χ) «κἲ -κ-εΙ .. Να βρείτε τη γωνία που σχηματίζει µε.
τον άξονα. κ΄χ η εφαπτομένη στη γραφική παράσταση της. Εστο-

Δίνεται η συνάρτηση. [ρ0 -ανκ᾽ χαράς χεῖξ.. Να βρείτε τη γωνία που
σχηματίζει η εφαπτομένη στη γραφική παράσταση της Γ στο ΧΙ µετον
άξονα κκ.

Εξίσωση απτοµένης στο Α{αρ, Γ(χρ))

Δίνεται η συνάρτηση. ΕΟΟ) -κ᾿ -καεδν

ᾱ- Ναβρείτοτην Ε΄.
β.' Να βρείτετις τιμές. ΠΟ). καὶ θὍ)
Ὑ., Να βρεῖτε το συντελεστή διεύθυνσης. Ἀ. της υφαπτοµένης ε- στη γραφική

παράσταση της Ε-στο σημεῖο της Α(ῑ, Π())
ὅ, - Να βρεῖτε την εξίσωση της εφαπτοµένης ε,



9:

12.

13. Δίνεται η συνάρτηση ((κ)--

Δίνεται η συνάρτηση. ((α) -κὶ-Ίκλ-κ-δ-
ᾱ- Ναβρεῖτετις τιμές ΓΩ) καὶ ΡΏ)
β. Να βρείτε το συντελεστή διεύθυνσης της εφαπτοµένης ϱ στη γραφική

παράσταση της [στο σηµείο της Μ(2, (2)
γ.' Να βρείτο την εξίσωση της εφαπτοµένης στη γραφική παράσταση της Ε στο.

σηµείοτης Μ(2.(2))..

Να βρείτε την εφαπτομένη της γραφικής παράστασης της συνάρτησης:
-ᾱ-- Πα) -κ᾿ εἶχ--2 στο σημείοΑ(2,00))
β΄ Γρ --ημν στο σημείο Α(θ,Ε(0))..

Δίνεται η συνάρτηση. Γ(κ) -νκ' -Ακ-ε9 .. Να βρεῖτε την εφαπτομένη στη
γραφική παράσταση της Γ στο σηµείο “Μ(0, Ε(0))

Δίνεται η συνάρτηση. Ε()- Να βρεῖτε την εξίσωση της εφαπτοµένης.

Σημείο επ'

Αἴνεται η συνάρτηση. Γ(α) -ὀχὶ -κα2.

-ᾱ- Να βρείτε το σημείο της γραφικής παράστασης της Ε΄στο οποίο η εφαπτο-
μένη ἐχεῖ συντελεστή διεύθυνσης 5-

βε΄ Να βρείτε την εφαπτομένη στη γραφική παράσταση της. Γ΄ στο πα
σημείο.

Αἴνεται η συνάρτηση. Ε(α) ς καὶ

-ᾱ- Να βροῖτο τις τοτμημένες των σημείων της καμπύλης της συνάρτησης. Ε
στα οποῖα οι εφαπτοµένες σχηματίζουν µε τον άξονα χ΄χ γωνία ωπ 35".

β.. Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένη της γραφικής παράστασης της.
στο σημείο Α(2,Γ(2))

ἐκ] φῆν-αν

οἱ εφαπτοµένες σχηματίζουν µε τον άξονα κ΄ γωνία 60".
β., Να βρείτε την εφαπτομένη στη γραφική παράσταση της Γ στο; κ,



Δίνεται ἡ συνάρτηση, πώ--ᾱ. :..
-ᾱ- Να βρείτε τις τετμημένες των σημείων της καμπύλης της συνάρτησης. Ες

στα οποία οἱ εφαπτοµένες εἶναι παράλληλες στην ευθεία γπχε 5
β.΄ Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης της γραφικής παράστασης της ἕ

στο σημείο της µετετμημένη χ-2

Δίνεται η συνάρτηση. Γ(χ) κ -δχ
ᾱ- Να βρείτε τα σημεία στα οποία οι εφαπτομένες της γραφικής παράστασης

της Ε. εἶναι παράλληλες στη διχοτόµο της γωνίας κΟν.
Να βρείτε την εξίσωση της ἑφαπτοµένης της καμπύλης της Ε στο. Α(2,Π(2)}

Δίνεται η συνάρτηση εί)", καθΧ
-ᾱ- Να βρείτε τα σηµεία της καμπύλης της συνάρτησης. Γ, στα οποία οἱ

εφαπτοµένες εἶναι παράλληλες στον άξονα κ΄χ
β.. Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτοµένης της γραφικής παράστασης της Ε

στο Χρ

Δίνεται η συνάρτηση Ον) -κεις χο.χ
α, Να δείξετε ότι η εφαπτομένη στη γραφική παράσταση της Γ΄ που εἶναι

παράλληλη στον άξονα κχ. ἐχειεξίσωση γι
β.΄ Να βρεῖτε την εφαπτομένη στη γραφική παράσταση της συνάρτησης.Γ΄στο

ει

Δίνεται η συνάρτηση. Ε(χ)--κ᾿-2κ εδ... Να βρεῖτε την εφαπτομένη στη
γραφική παράσταση της. ἕποὺ έχει συντελεστή διεύθυνσης --Σ

Δίνεται η συνάρτηση. Ε(χ) «κ. --κ-Ι... Να βρεῖτε την εφαπτομένη στη γραφι-
κή παράσταση της Γ΄ ποὺ σχηματίζει µε τον ἄξονα κα γωνία 135

Αἴνεται ἡ συνάρτηση. Γ(κ)--κ-εΨχ' «1. Να βρεῖτε την εξίσωση της εφαπτο-
μένης ποὺ σχηματίζει µε τὸν άξονα κκ γωνία ὦ-α5'

Δίνεται η συνάρτηση. Ε(χ)--κἲ-κ--2 .. Να βρείτε την εφαπτομένη στη γραφι-
κή παράσταση της Ε΄ πον εἶναι παράλληλη στην ευθεία ζ-γ--κ-ε3



21.

23.

24.

15.

16.

21.

28.

29.

ΡΟ ἐς ο ὧν οος

Δίνεται η συνάρτηση. Γ(α) --κ) εαχἲ -κ-].. Να βρείτε τις τιμός τοῦ -ᾱ- για
τις οποῖες η εφαπτομένη στη γραφική παράσταση της Ε΄ στο χρΞῖ έχει
συντελεστή διεύθυνσης 8.

ὁ -γαχ-1.. Να βρεῖτε τις τιµές του -ᾱ- γία τις
πε

Δίνεται η συνάρτηση. ((χ)-
οποίες η εφαπτομένη στη γραφική παράσταση της συνάρτησης ἕ στο. Χ,
-ᾱ-. σχηματίζει µε τον άξονα. κκ γωνία ωτ 150”

β.. εἶναι παράλληλη στην ευθεία (6) µο εξίσωση γπ-κε2
γ.. εἶναι παράλληλη στον άξονα. κ

Αἰνεται η συνάρτηση. Ε(κ)-κὶ --αχ]ε ἂχ-Ί .. Να βρείτε τις τιμὸς τοῦ -ᾱ- για

τις οποίος η εφαπτομένη στη γραφική παράσταση της Ε΄στο χο] εἶναι
παράλληλη στον άξονα κ.χ.

Β’ ΟΜΑΔΑ

Αἴνεται η συνάρτηση. Γ(κ) ---κἔ .. Να βρείτε τις οξισώσεις των εφαπτοµένων
στη γραφικὴ παράσταση της. Ε΄ που διέρχονται απὀ το σηµείο Α(θ,Ι)

Δίνεται η συνάρτηση. Γ(α) --ᾱ- «. Να βρεῖτε την εξίσωση της υφαπτομένης. ε
στη γραφική παράσταση της επον δεδρχεται από το σημείων ΑΟ.) -
Δίνεται η συνάρτηση. Γ(κ) «κ...
ᾱ- Να βροϊτε την εφαπτομένη: στη γραφική παράσταση της. Ε-που διέρχεται

από το σηµείο Αθ. 2) -
β... Να εξετάσοτε ἂν η παραπάνω εφαπτομένη ε: ἔχει καὶ ἄλλα κοινά σηµεία µε

τη γραφική παράσταση της Ε.

Δίνεται η συνάρτηση. Γ(Ο --2ΦΧ΄ .. Να βρεῖτε την εφαπτομένη στη γραφική
παράσταση της. Γποὺ διέρχεται απὀ το σηµείο Α(θ.

Δίνεται η συνάρτηση. ((Χ) - κ. καχ εβ-Ι-- Να βροίγετις τιµός των -ᾱ β
τις οποίες η οφαπτομένη στη γραφική παράσταση της. Εστο σηµείο της Αθ,
ἐχεικλίση 5.

-κλκ καὶ.ἵνεται η συνάρτηση. Ε(χ)-
ᾱ- Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτοµένης ε- στη γραφική παράσταση της

στο σημείοΜ(1, (1).
β. Να αποδείξετε ὅτι το εμβαδόν του τριγώνου ποὺ θχη οσα από

αφαπτομένη ᾱ- καὶ τοὺς άξονες δίνεται από τον τύπο Ε(κ)-᾿(κ-η”



Δίνοται η συνάρτηση. ΓΟΟ) - :Ξκ
᾽᾽-ᾱ- Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης.
Β.΄ Να βρεῖτε τὰ σηµεία τομής Β, [Γ΄ της γραφικής παράστασης της συνάρ-

τησης Γ µετοὺς άξονες ΧΆ , ΥΎ αντίστοιχα.

“Δίνεται η συνάρτηση. Γ(χ)--κ᾿ -Ἀχεη
-ᾱ- Να βρεῖτε την παράγωγο. (κ) της συνάρτησης Ε.
Β..' Να βρείτε το συντελεστή διεύθυνσης της εφαπτοµένης στη γραφική παράσταση

της Εστο χρπ2-
ἣ.. Να βρείτο την εξίσωση της εφαπτοµένης τοῦ προηγούμενου ερωτήματος.

πρεΙ9-ΓΟ)ὃ. Να βρείτετο Πμ''''

Δίνεται η συνάρτηση ((χ)--κ᾿εκκαδι
-ᾱ- Αν ο συντελεστής διεύθυνσης της εφαπτομένης στη γραφική παράσταση της

Έστο κι] εἶναι 5, ναβρείτετο κ.
Ἂν κ--2,, τότε;
Ῥ. Να βρεῖτε την εφαπτομένη ε στη γραφική παράσταση της. Ε΄ στο σημεῖο της.

Α(200))-
Ἱ. Να βρείτε τα σηµεία τοµής µε τοὺς άξονες της εφαπτοµένης -ᾱ- του

προηγούμενου ερωτήματος.
᾽ᾱ, Να υπολογίσετε το Ηη οτά.
Δίνεται η συνάρτηση. Γ(χ)-(κεδχχ ο)”
-ᾱ- Να αποδείξετε ὅτι [()-(χ- δώ ο 4)

᾿'᾿ β. Να βρείτε τις τετμημένες των σημείων της γραφικής παράστασης της Εν
στα οποῖα οι εφαπτοµένες εἶναι παράλληλες στον άξονα κ΄.

Ἱᾱ Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης στη γραφική παράσταση της Γ στο.
σηµείο της.Α(,Γ())

1
ο.

ὂ.. Να βροΐτετο. Ίάπι



35. Δίνεται η συνάρτηση. Γ(κ)--ακ”--ᾱ, ὅπου -ᾱ- ένας πραγματικός αριθµός.
ΜΙΣΟ ΙΟΙΟ

ΠΠ
α- Αν Ἡὴ να βρείτε την τιµή του α

. Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτοµένης της γραφικής παράστασης της Γ
στο σημείο µε τετµημένη χιτ

26. Δίνεται η συνάρτηση πω--Ξ- Ὃκε
-ᾱ- Να βρείτο το πεδίο ορισμού της συνάρτησης Γ
β... Να υπολογίσετε το ὁριο. Ἰπξ(α)-

γ.’ Να βρεθεί η πρώτη παράγωγος της Ε
ὃ. Να βρεθούν οἱ εφαπτοµένος της καμπύλης της συνάρτησης. Ε-΄ που εἶναι

παράλληλες στην ευθεία γ-ρχαδ. θε.

37. Δίνεται η συνάρτηση. Γ(χ)---συνχ εημχ.

ᾱ-- Να αποδείξετε ὅτι Π(α)- ("ΟΟ --,
β.΄ Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης της γραφικής παράστασης της Ε

στο σημείο Α(θ, 1).
Ὑς' Να βροῖτε την τιµή. Ά.εΤδ. για την οποία ισχύει η σχέση:

κ [ε]-σ(α]-- ΘΕ
5 -

38. Έστω Ε:ε-ν. μία παραγωγίσιµη συνάρτηση για την οποία ισχύει
Εκ - Εν) κ᾿εκ-ιταΓη]

ᾱ- Ναβρείτετην Ρα)

β., Να βρείτε τη γωνία που σχηματίζει η εφαπτομένη στη γραφική παράσταση
της Ε στο σημείο της. Α (1, Γ()} µετὸν άξονα κ.



-ὀλκεθλ-Τ.Δίνεται η συνάρτηση Γ(κ)--

-ᾱ- Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτοµένης ε στη γραφική παράσταση της Γ
στο σηµείο της Μ(Γ())

Β. Να βρείτετις τιμές του. λ γιαττις οποίες η ευθεία ε- τέµνειτους θετικούς
ἡμιάξονες Οχ καὶΟν.

Αἴνεται ἡ συνάρτηση. ερ -οψ-καὶ-ι, χε.

τρο-αδν-ᾱ- Να υπολογίσετο το. Πιν

Ῥ.. Να υπολογίσετε το συντελεστή διεύθυνσης της εφαπτοµένης της γραφικής
παράστασης της συνάρτησης. Ε΄ στο σηµείο της µε τετµημένη. χι

Ἱ. Να νπολογίσετε τη γωνία ποὺ σχηματίζει η παραπάνω εφαπτομένη μὲ τον
άξονα χ.χ. Θη!

Δίνεται η συνάρτηση. Γ(ν) -κ- -όκ᾽-καχ--Τ., ὅπου ᾱ- πραγματικός αριθµός,
Ύια την οποία ισχύει 20" (Χ)5 Γρ Ισ-ακ᾽., κε

᾿-ᾱ- Να δείξοτο ότι -ᾱ--9-,
Ε- Να υπολογίσετε το ὁριο, τι 5 3κ΄
Ἱ.. Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτοµένης της γραφικῆς παράστασης της Γι

η οποία εἶναι παράλληλη στην ευθεία γτ-ὄχ θ.Ε

Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις µε Σωστό (5) ἡ Λάθος (ΔΑ).
-ᾱ- Αν η Εείναι παραγωγίσιµη στο. κι, τότε ο συντελεστής διεύθυνσης της

εφαπτομένης της καμπύλης της Ε΄ στο σηµείο. (χρ, Γίχς)). είναι ο αριθµός.
.)

β... Άν η συνάρτηση. Ε εἶναι παραγωγίσιµη στο. ὲ, τότε τα σημεία της καμπύλης
της Ε΄ ποὺ δέχονται εφαπτομένη παράλληλη στον άξονα κκ. έχουν τετµη-
μόνες τις ρίζες της εξίσωσης. ία) -Ο-

[ω] κ
ἐν με


